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CHUYEN PE HINH HOC KHONG GIAN
PHAN I: CAC KHAI NIEM CO’ BAN
QUAN HE SONG SONG VA QUAN HE VUONG GOC

§1: PUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN
1/ KIEN THU’C CO' BAN

1. Xac dinh mét mat phang
* Ba diém khong thang hang thudc mit phang. (mp(ABC), (ABC))
» Mot diém va mot dwong thang khong di qua diém dé thudc mit phing. (mp(4,d))
* Hai duwdrng thing cit nhau thudc mit phang. (mp(a, b))
2. Mét s6 qui tac vé hinh biéu dién ctia hinh khong gian
* Hinh biéu dién ctia dudng thing 13 dwong thing, ciia doan thang 13 doan thing.

+ Hinh biéu dién ctia hai dwdng thing song song 1a hai dwong thang song song, clia hai dwdng thing cit nhau la
hai dwong thang cit nhau.

* Hinh biéu dién phai gitt nguyén quan hé thudc gitra diém va dwong thing.

* Dwong nhin thiy vé nét lién, dwong bi che khuit vé nét dit.

11/ CAC DANG TOAN THUONG GAP

DANG TOAN 1: Tim giao tuyén ciia hai mit phing

Phwong phap: Musn tim giao tuyn aia hai mit phing ta cé ti tim haidiém chung phan bt cia hai mit phing. Khido
giao tuyn la dwong thingdi qua haidiém chungio.

BAI TAP CO BAN

HT 1. Cho hinh chép S.ABCD. Pay ABCD c6 AB cat CD tai E, AC cit BD tai F.
a) Tim giao tuyén cta cic cdp mit phang (SAB) va (SCD), (SAC) va (SBD).

b) Tim giao tuyén cua (SEF) véi cdc mat phing (SAD), (SBC).

HT 2.  Cho hinh chép S.ABCD, c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tAm 0. M, N, P lan lwot 1a trung diém cta BC, €D, SO. Tim
giao tuyén clia mp(MNP) véi cac mit phang (SAB), (SAD), (SBC) va (SCD).

HT 3. Cho t& dién ABCD. Goi I, ] 1an lwot 1a trung diém cta AC va BC. K1a mot diém trén canh BD sao cho KD < KB. Tim
giao tuyén cua mp(IJK) v&i (ACD) va (ABD).

HT 4. Cho tit dién ABCD. Goi I, ] Ian lwot 14 trung diém cta AD va BC.
a) Tim giao tuyén cta 2 mit phang (IBC) va (JAD).

b) M 12 mot diém trén canh AB, N 1a mot diém trén canh AC. Tim giao tuyén cta 2 mit phang (IBC) va (DMN).

HT 5. Cho t& dién (ABCD). M 1a mdt diém bén trong AABD, N 1a mot di€ém bén trong 4ACD. Tim giao tuyén cla cac cip
mat phing (AMN) va (BCD), (DMN) va (ABC).
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DANG TOAN 2: Tim giao diém ciia dwéng thdng va mit phing

Phwong phap: Mudn tim giaodiém aia mst duong thing va nét mat phing ta c6 ti tim giaodiém aia duong thing d6
V6 mét duong thing nim trong nat phing d@a cho.

BAI TAP CO BAN

HT 6. Cho tir dién ABCD. Trén AC va AD lan lwot 14y cac diém M, N sao cho MN khong song song véi CD. Goi O 1a mot
diém bén trong ABCD.
a) Tim giao tuyén ctia (OMN) va (BCD).

b) Tim giao diém cta BC va BD v&i mit phing (OMN).

HT 7. Cho hinh chép S.ABCD. M 1a mdét diém trén canh SC.
a) Tim giao diém ctia AM va (SBD).

b) Goi N 1a mot diém trén canh BC. Tim giao diém ctia SD va (AMN).

HT 8. Cho tir dién ABCD. Goi M, N 1an lwot 1a trung diém ctia AC va BC. K 1a mot diém trén canh BD va khong trung véi
trung diém ctia BD. Tim giao diém ctia CD va AD v&i mat phing (MNK).
HT 9. Cho t& dién ABCD. M, N 1a hai diém Ian lwot trén AC va AD. 0 1a mo6t diém bén trong ABCD. Tim giao diém cla:
a) MN va (ABO). b) AO va (BMN).
HT 10. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh thang, canh day 16m AB. Goi I, J, K'1a ba diém 1an lwot trén SA, AB, BC.
a) Tim giao diém cta IK véi (SBD).

b) Tim céc giao diém clia mit phang (IJK) v&i SD va SC.

DANG TOAN 3: Chirng minh ba diém thiang hang, ba dwdng thang déng qui
Phwong phdp:
» Muén chitrng minh ba diém thdng hang ta cé thé chitng minh chiing ciing thuéc hai mdt phdng phdn biét.

e Muén chitng minh ba duwdng thdng dong qui ta cé thé chitng minh giao diém ctia hai dworng thdng nay la diém
chung ctia hai mdt phdng ma giao tuyén la duong thdng thit ba.

BAI TAP CO BAN

HT 11. Cho hinh chép S.ABCD. Goi I, J 12 hai diém c6 dinh trén SA va SC v&i SI > IA va S] < JC. Mot miat phéng (P) quay
quanh IJ cit SBtai M, SD tai N.
a) CMR: IJ, MN va SO dong qui (O =AC1BD). Suy ra cach dung diém N khi biét M.

b) AD cat BC tai E, IN cit MJ tai F. CMR: S, E, F thang hang.
c) IN cat AD tai P, M] cit BC tai Q. CMR PQ ludn di qua 1 diém c8 dinh khi (P) di dong.

HT 12. Cho mat phéng (P) va ba diém 4, B, C khong thing hang & ngoai (P). Gia st cdc dwdong thing BC, CA, AB lan luot
cit (P) tai D, E, F. Chitng minh D, E, F thing hang.

HT 13. Cho tir dién ABCD. Goi E, F, G 1an lwot 1a ba diém trén ba canh AB, AC, BD sao cho EF cat BC tai I, EG cat AD tai H.
Chirng minh CD, IG, HF dong qui.

HT 14. Cho hai diém c6 dinh 4, B & ngoai mit phing (P) sao cho AB khong song song v&i (P). M 12 mot diém di dong
trong khong gian sao cho MA, MB cit (P) tai A, B’ Chirng minh A B’ludn di qua mdt diém cé dinh.

HT 15. Cho ttr dién SABC. Qua C dwng mit phang (P) cit AB, SB tai B;, B. Qua B dung mit phing (Q) cdt AC, SCtai C1, C'.
BB’ CC' cit nhau tai 0% BBy, CC; cit nhau tai O1. Gia str 0’01 kéo dai cit SA tai .

HT 16. a) Chirng minh: AO4, SO', BC dong qui. b) Chirng minh: I, By, B' va ], Cy, C' thing hang.
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DANG TOAN 4: Xac dinh thiét dién cia mét hinh chép véi mét mit phing (di qua 3 diém)
Phwong phap:
Dang 1: Ba diém nam trén ba canh khéng déng phdng ctia hinh chdp :

- Xdc dinh mdt phdng chira hai diém cho trudéec.

- Xdc dinh giao diém cta dwong thdng di qua hai diém dé véi giai tuyén ciia mdt phdng chiva né véi mdt phdng
chita diém con lai

- Néi cdc doan thdng véi cdc giao diém va diém cho truéc dé xdc dinh mdt phdng cdt cdc canh ctia hinh chép

* Chui y trong khi xdc dinh thiét dién cdn dw dodn mdt phdng sé cat nhirng canh nao ctia hinh chép dé dé xdc
dinh

Dang 2: C6 hai diém nam trén hai canh con mét diém nam trén mét mdt ciia hinh chép

- Xac dinh giao tuyén ctia cac mat.
- Xac dinh giao diém cta dwong ndi hai diém trén 2 canh d4 cho véi giao tuyén.
- Xac dinh giao diém cta dwong ndi diém do6 véi diém thi ba trén mat da cho véi cac canh ctia hinh chép.

Chu y: Néu hai diém trén hai canh khong cung thuéc mdt mat bén thi tim giao véi cac canh kéo dai va xac dinh cac
giao diém thudc mit phang cit. Dic biét hai diém ndm trén hai dudng chéo nhau cin xac dinh mdt mit phang chira
mot diém trén canh va diém trén mat da cho.

Dang 3: C6 mét diém ndm trén canh con hai diém kia ndm trén hai mdt khdc

- Tim mit phing chta hai trong ba diém da cho sau d6 tim giao diém clia dwdng thing néi hai diém 4y véi mot
mat thich hgp ctia hinh chép.
- X4c dinh giao diém cta cac canh hinh chdp v&i mit phing thiét dién.

BAI TAP CO’ BAN
HT 17. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh tdm 0. Goi M, N, I 1a ba diém trén AD, CD, SO. Tim thiét dién cta
hinh chép véi mit phdng (MNI).
HT 18. Cho tir dién déu ABCD, canh bang a. Kéo dai BC mot doan CE = a. Kéo dai BD mot doan DF=a. Goi M 1a trung
diém cua AB.
a) Tim thiét dién cla t dién v&i mit phdng (MEF).

2
b) Tinh dién tich cta thiét dién. HD: b) a

HT 19. Cho hinh chép S.ABC. M 1a mét diém trén canh SC, N va P 1an lwot 1a trung di€m ctia AB va AD. Tim thiét dién
ctia hinh chép véi mit phang (MNP).
HD: Thiét dién la 1 ngii gidc.

HT 20. Cho hinh chép S.ABCD. Trong ASBC, 14y mot diém M. Trong ASCD, 14y mdot diém N.
a) Tim giao diém ctia MN va (SAC).

b) Tim giao diém ctia SC v&i (AMN).
¢) Tim thiét dién cta hinh chép S.ABCD v&i mit phdng (AMN).
HD: a) Tim (SMN) n(SAC) b) Thiét dién la tir gidc.

HT 21. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh tdm 0. Goi M, N, P l4n lwot la trung diém cia SB, SD va OC.
a) Tim giao tuyén ctia (MNP) v&i (SAC), va giao diém cta (MNP) véi SA.

b) Xac dinh thiét dién cta hinh chép véi (MNP) va tinh ti s6 ma (MNP) chia cac canh SA, BC, CD.

HD: b) Thiét dién la ngii gidc. Cdc tisé'la: 1/3; 1; 1.
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HT 22. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh. Goi M 1a trung diém cua SB, G 1a trong tAm ASAD.
a) Tim giao diém I ciia GM v&i (ABCD). Chirng minh (CGM) chira CD.

b) Chirng minh (CGM) di qua trung diém ctia SA. Tim thiét dién ctia hinh chép v&i (CGM).
¢) Tim thiét dién cda hinh chép véi (AGM).
HD: b) Thiét dién la tir gide  c) Tim (AGM) n(SAC). Thiét dién la ti gidc.

HT 23. Cho hinh chép S.ABCD, M 1a mét diém trén canh BC, N 1a mét diém trén canh SD.
a) Tim giao diém I ciia BN va (SAC) va giao diém ] ciia MN va (SAC).

b) DM cét AC tai K. Chirng minh S, K, ] thing hang.
¢) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD véi mit phing (BCN).
HD: a) Goi O=ACnBD thi I=SONnBN, ]=AInMN
b) ] la diém chung ctia (SAC) va (SDM)
¢) N6i CI cdt SA tai P. Thiét dién la tir gidc BCNP.
HT 24. Cho hinh ch(')p S.ABCD, c6 day 1a hinh thang ABCD vé&i AB//CD va AB > CD. Goi I 13 trung di€ém ctia SC. Mat phing
(P) quay quanh Al cat cic canh SB, SD lan lwot tai M, N.
a) Chitng minh MN luén di qua mét diém c6 dinh.
b) IM kéo dai cit BC tai P, IN kéo dai cat CD tai Q. Chirng minh PQ luén di qua 1 diém c8 dinh.
¢) Tim tip hop giao diém cta IM va AN.

HD: a) Qua giao diém ctia Al va SO=(SAC) n(SBD). b) Piém A. c) Mét doan thdng.
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§ 2: HAI PUONG THANG SONG SONG

I. KIEN THU’C CAN NHO

1. Pinh nghia /

/
a,b C (P) P
anNb=9o

a//be

2. Tinh chat

» Néu ba mdt phdng phdn biét cdt nhau tirng déi mét theo ba giao tuyén phdn biét thi ba giao tuyén dy hodc
dbng qui hodc d6i mdt song song.

* Néu hai mdt phdng cdt nhau ldn lwot di qua hai dwong thdng song song thi giao tuyén ciia chiing song song véi
hai dwong thdng dé hodc tring véi mét trong hai dwdng thdng dé.

e Hai dwdmng thdng phdn biét ciing song song véi duong thdng thir ba thi song song véi nhau.

I. CACDANG TOAN

DANG TOAN 1: Chitrng minh hai dwong thing song song
Phwong phdp: C6 thé str dung 1 trong cdc cdch sau:

1. Chitng minh 2 dwong thdng dé dong phdng, roi dp dung phwong phdp chitng minh song song trong hinh hoc
phdng (nhw tinh chdt dwong trung binh, dinh Ii Talét ddo, ...)

2. Chitng minh 2 dwong thdng dé cung song song véi dwong thdng thir ba.

3. Ap dung dinh Ii vé giao tuyén song song.

BAI TAP CO’' BAN

HT 25. Cho tit dién ABCD. Goi [, J Ian lwot la trong tAm céc tam gidc ABC, ABD. Chitrng minh IJ//CD.

HT 26. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day la hinh thang v&i ddy 16m AB. Goi M, N I4n lwot 13 trung di€ém cta SA va SB.
a) Chtirng minh: MN // CD.

b) Tim giao diém P ctia SC v&i (AND). Kéo dai AN va DP cdt nhau tai I. Chitrng minh SI // AB // CD. Tt gidc SABI la
hinh gi?

HT 27. Cho tit dién ABCD. Goi M, N, P, Q, R, S lan lwot 14 trung diém ctia AB, CD, BC, AD, AC, BD.
a) Chitng minh MNPQ 1a hinh binh hanh.

b) Tlr d6 suy ra ba doan MN, PQ, RS cit nhau tai trung diém ctia mdi doan.
HT 28. Cho tam gidc ABC ndm trong mit phing (P). Goi Bx, Cy 1a hai nira dwong thing song song va ndm vé cling mot

phia d6i véi (P). M, N 13 hai diém di dong I4n lwot trén Bx, Cy sao cho CN = 2BM.
a) Chirng minh duwdng thdng MN ludn di qua 1 diém c8 dinh 1 khi M, N di dong.

b) E thudc doan AM va EM = %EA. IE cit AN tai F. Goi Q 12 giao diém ctia BE va CF. CMR AQ song song véi Bx, Cy va
(QMN) chtta 1 dwong thing cd dinh khi M, N di dong.
HT 29. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q 1a cac diém lan lwot nam trén BC, SC, SD, AD sao
cho MN // BS,NP // CD,MQ // CD.
a) Chitng minh: PQ // SA.  b) Goi K 1a giao di€ém ctia MN va PQ. Chitrng minh: SK // AD // BC.

¢) Qua Q dwng cac duwdng thang Qx // SC va Qy // SB. Tim giao diém ctia Qx v&i (SAB)  va ctia Qy véi (SCD).
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DANG TOAN 2: Tim giao tuyén ctia hai mit phing
Phwong phdp:
e Tim mét diém chung ctia hai mdt phdng.
e Ap dung dinh Ii vé giao tuyén dé tim phuwong ctia giao tuyén.

Giao tuyén sé la dwong thdng qua diém chung va song song véi dudng thdng dy.

BAI TAP CO BAN

HT 30. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day la hinh thang véi ddy 16m AB. Goi I, | lan lwot 1a trung diém cta AD, BC va G la
trong tam cua ASAB.
a) Tim giao tuyén ctia (SAB) va (IJG).

b) Xac dinh thiét dién cta hinh chép véi mit phing (1JG). Thiét dién 1a hinh gi? Tim diéu kién déi véi AB va CD dé
thiét dién 1a hinh binh hanh.
HT 31. Cho hinh chép S.ABCD, cé day la hinh binh hanh. Goi I, ] I4n lwot 1a trong tAm cda cic tam gidc SAB, SAD. M 1a
trung diém ctia CD. X4c dinh thiét dién cta hinh chdép v&i mit phéng (IJM).
HT 32. Cho hinh chép S.ABCD, cé day 1a hinh thang véi cac day AD = a, BC = b. Goi [, ] lan lwot 1a trong tAm cac tam giac

SAD, SBC.
a) Tim doan giao tuyén cta (AD]) v&i mét (SBC) va doan giao tuyén cia (BCI) véi mat (SAD).

b) Tim d6 dai doan giao tuyén ctia hai mit phing (AD]) va (BCI) gi¢i han bé&i hai mit phing (SAB) va (SCD).
HD: b) %[a+b].
HT 33. Cho tir dién déu ABCD, canh a. Goi |, ] IAn lwot 13 trung diém cia AC, BC. Goi K 1a m6t diém trén canh BD v&i KB

= 2KD.
a) Xac dinh thiét dién ctia ti¥ dién véi mit phang (IJK). Chirng minh thiét dién 1a hinh thang can.

5q2 \/a

288

b) Tinh dién tich thiét dién do6. HD: b)

HT 34. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh vudng canh a, tim O. Mt bén SAB 1a tam gidc déu. Ngoai ra SAD = 900.
Goi Dx 12 dudrng thing qua D va song song véi SC.
a) Tim giao diém I ctia Dx v&i mp(SAB). Chirng minh: Al // SB.
b) Tim thiét dién ctia hinh chép SABCD véi mp(AIC). Tinh dién tich thiét dién.

*\14

8

HD: b) Tam gidc AMC vé&i M la trung diém ctia SD. Dién tich
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§ 3: DUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG

I. KIEN THUC CAN NHO

1. Pinh nghia
dif(P)=dn(P)=L
2. Tinh chat

e Néu duong thing d khéng ém trén nat phing (P) va d song songivduong thing d’ nam trong
(P) thi d song songov (P).

« Néu duong thing d song songdv mat phing (P) thi mi mdat phing (Q) chra d ma &t (P) thi ait
theo giao tuyn song songdi d.

« Néu hai mit phing @it nhau cling song songivimgt dirong thing thi giao tuyn cia ching éng
song songdi duong thing do.

e Néu haidwong thing a va b chéo nhau thi cé duyahimst mat phing chra a va song songivb.

II. CACDANG TOAN CO BAN

DANG TOAN 1: Chitng minh dwong thing song song & mit phing

Phwong phép: Ta ching minh d khéngdm trong (P) va song songivmgt durong thing d’naodé ram trong (P).

BAI TAP CO BAN

HT 35. Cho hai hinh binh hanh ABCD va ABEF khong cling ndm trong mot mit phing.
a) Goi 0, 0" 1an lwot 1a tAm ctia ABCD va ABEF. Chirng minh 00’ song song v&i cAc m3t phdng (ADF) va (BCE).

b) M, N 13 2 diém I4n lwot trén hai canh AE, BD sao cho AM = %AE, BN = %BD. Chirng minh MN // (CDFE).

HT 36. Cho hinh chdép S.ABCD, c6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N I4n lwot la trung diém cia cac canh AB, CD.
a) Chirng minh MN song song véi cadc mit phing (SBC), (SAD).

b) Goi P 14 trung di€ém ctia SA. Chitrng minh SB, SC déu song song v&i (MNP).
¢) Goi Gi, Gz 1a trong tam ctia cac tam giac ABC, SBC. Chirng minh G1G2 // (SBC).
HT 37. Cho t& dién ABCD. G 1a trong tAm ctia AABD. M 1a 1 diém trén canh BC sao cho MB = 2MC. Chitng minh MG //
(ACI]-)I%: Chitng minh MG song song véi giao tuyén ciia (BMG) va (ACD).

HT 38. Cho ttr dién ABCD. Goi O, O' 1an lwot 1a tAm dwdng tron noi tiép cac tam gidc ABC, ABD. Chirng minh ring:

a) ieu kién can va di d& 00" // (BCD) 1a 2C — AB+AC
BD  AB+AD

b) Diéu kién cin va dua dé 00’ song song v&i 2 mit phing (BCD), (ACD)
laBC=BDvaAC = AD.

HD: St dung tinh chdt dworng phdn gidc trong tam gidc.
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HT 39. Cho tit dién ABCD. Goi M, N Ian lwot 13 trung diém cda cac canh AB, CD va G 1a trung diém ctia doan MN.
a) Tim giao diém A’ ca dudng thing AG véi mp(BCD).

b) Qua M ké dwong thdng Mx song song v&i AA’ va Mx cét (BCD) tai M'. Chirng minh B, M’, A’ thing hang va BM' =
M'A’ = A'N.

¢) Chirng minh GA = 3GA'.

DANG TOAN 2: Tim giao tuyén ctia hai mit phang

Phwong phdp: Tim phwong cta giao tuyén. Tte dé xdc dinh thiét dién ctia hinh chép tao b&i mdt phdng song song véi
mét hodc hai dwdng thdng cho truéec.

BAI TAP CO BAN

HT 40. Cho hinh chép S.ABCD. M, N 14 hai diém trén AB, CD. Mit phéng (P) qua MN va song song véi SA.
a) Tim cac giao tuyén cua (P) v&i (SAB) va (SAC).

b) X4c dinh thiét dién ctia hinh ch6p véi mat phing (P).
¢) Tim diéu kién ctia MN d& thiét dién 1a hinh thang.

HD: ¢) MN // BC

HT 41. Trong mit phang (P), cho tam gidc ABC vudng tai A, B =600, AB = a. Goi O 13 trung diém ctia BC. Ly diém S &
ngoai (P) sao cho SB = a va SB [ OA. Goi M 1a 1 diém trén canh AB. Mt phing (Q) qua M va song song v&i SB va 0A,
cdt BC,SC, SAlan lwottai N, P, Q. Pdtx=BM (0 <x < a).

a) Chirng minh MNPQ la hinh thang vudng.
b) Tinh dién tich hinh thang d6. Tim x d€ dién tich 1&n nhit.

z(4a — 3x) 2a

HD: b) SMNPQ = . SMNPQ dqt 1én nhdt khix = ?

HT 42. Cho hinh chép S.ABCD. M, N 14 hai diém bat ki trén SB, CD. M3t phing (P) qua MN va song song v&i SC.
a) Tim c4c giao tuyén cta (P) v&i cdc mat phang (SBC), (SCD), (SAC).

b) X4c dinh thiét dién ctia hinh chép v&i mat phéng (P).
HT 43. Cho ttr dién ABCD c6 AB = a, CD = b. Goi I, ] Ian lwot 12 trung diém ctia AB va CD. Mit phing (P) di qua mot diém
M trén doan IJ va song song véi AB va CD.
a) Tim giao tuyén cta (P) véi (ICD).
b) Xac dinh thiét dién cua ti dién ABCD véi (P).
HT 44. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day la hinh binh hanh. Goi C' 1a trung diém cta SC, M 1a 1 diém di dong trén canh SA.
Mat phang (P) di dong ludn di qua C'M va song song v&i BC.
a) Chirng minh (P) lu6n chira mot dwdng thing cd dinh.
b) Xac dinh thiét dién ma (P) cat hinh chép SABCD. Xac dinh vi tri diém M d€ thiét dién 1a hinh binh hanh.
c) Tim tap hop giao diém ctia 2 canh d6i cua thiét dién khi M di dong trén canh SA.
HD: a) Duong thing qua C’va song song véi BC.
b) Hinh thang. Hinh binh hanh khi M la trung diém ctia SA.

c) Hai nira duong thdng.
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§ 4: HAI MAT PHANG SONG SONG

L KIEN TH*C CAN NHO

1. Pinh nghia
(P)//(Q = (P)n(Q =L
2. Tinh chit

» Néu mdt phdng (P) chita hai dwong thdng a, b cdt nhau va cling song song véi mdt phdng (Q) thi (P) song song véi

Q)
* Néu dwong thidng d song song véi mp(P) thi cé duy nhdt mét mp(Q) chita d va song song véi (P).
e Hai mdt phdng phdn biét ciing song song véi mdt phdng thir ba thi song song vé&i nhau.

* Cho mét diém A [J(P). khi d6é moi dworng thdng di qua A va song song véi (P) déu nam trong mét mp(Q) di qua A
va song song vé&i (P).

e Néu mét mdt phdng cdt mot trong hai mdt phdng song song thi ciing cdt mdt phdng kia va cdc giao tuyén cta
chiing song song vd&i nhau.

e Hai mdt phdng song song chdn trén hai cdt tuyén song song nhitng doan thdng bdng nhau.
e Dinh Ii Thales: Ba mdt phdng déi mgt song song chdn trén hai cdt tuyén bdt ki nhitng doan thdng twong tng ti I&.
e Dinh Ii Thales ddo: Gid st trén hai dworng thdng d va d’ldn luot 1dy cdc diém A, B, Cva A, B’ C’sao cho:

AB BC CA

A'B' B'C' C'A

II. CACDANG TOAN CO' BAN

DANG TOAN 1: Chitng minh hai mit phing song song

Phwong phdp: Chitng minh mdt phdng nay chita hai dwong thdng cdt nhau ldn lwot song song véi hai dudong thdng
trong mdt phdng kia.

BAI TAP CO BAN

HT 45. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh tAm 0. Goi M, N 1an lwot 1a trung diém cta SA, SD.
a) Chtirng minh (OMN) // (SBC).

b) Goi P, Q 1a trung di€ém cua AB, ON. Chirng minh PQ // (SBC).

JB

HT 46. Cho t& dién ABCD. Goi I, ] 1a hai diém di dong lan lwgt trén cic canh AD, BC sao cho ludn cé: % = NTek

a) CMR: IJ luén song song vé&i 1 mit phang c6 dinh.
b) Tim tap hop diém M chia doan 1] theo ti s k cho truée.
HD: a) I] song song vé&i mp qua AB va song song CD.
b) Tdp hop diém M la doan EF véi E, F la cdc diém chia AB, CD theo ti sé k.

HT 47. Cho hinh chép S.ABCD, c6 day 1a hinh binh hanh tAm 0. Goi M, N 1an Iwot 1a trung diém ctia SA va CD.
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a) CMR: (OMN) // (SBC).
b) Goi I 1a trung diém ctia SD, ] 13 mot diém trén (ABCD) va cach déu AB, CD. Chirng minh I song song (SAB).

c) Gia str hai tam giac SAD, ABC d&éu cin tai A. Goi AE, AF la cic dwong phén giac trong cia cac tam giac ACD va
SAB. Chtrng minh EF // (SAD).

HD: o chiy: 22— 15
EC FB

HT 48. Cho hai hinh vuéng ABCD va ABEF & trong hai mit phang khac nhau. Trén cac dwong chéo AC va BF 1an luot 14y
cac diém M, N sao cho: AM = BN. Cac dwong thang song song véi AB vé tir M, N 1an lwot cat AD, AF tai M', N'.
a) Chirng minh: (CBE) // (ADF).
b) Chieng minh: (DEF) // (MNN'M").
¢) Goi I 1a trung di€ém ctia MN, tim tap hop diém I khi M, N di déng.

HD: c) Trung tuyén tam gidc ODE vé tir O.

DANG TOAN 2: Tim giao tuyén ctia hai mit phing
Phwong phdp:

» Tim phwong ctia giao tuyén bdng cdch st dung dinh Ii: Néu 2 mdt phdng song song bi cdt béi 1 mdt phdng thir ba
thi 2 giao tuyén song song.

e Str dung dinh Ii trén dé€ xdc dinh thiét dién ctia hinh chdp bi cdt béi 1 mdt phdng song song véi 1 mdt phdng cho
trwéec.

BAI TAP CO' BAN
HT 49. Cho hinh chép S.ABCD, c6 d4y 1a hinh binh hanh tdm O v&i AC = a, BD = b. Tam giadc SBD déu. Mot mat phéng (P)
di dong ludn song song v&i mp(SBD) va di qua diém I trén doan AC.

a) Xac dinh thiét dién cia hinh chép vai (P).

b) Tinh dién tich thiét dién theo a, b va x = AL

HD: a) Xét 2 trwong hop: 1 [70A, 1 [JOC. Thiét dién la tam gidc déu.
b2m2\/§ ) a
. nedu 0 <z < 5
b) Sthz'e(it diedn — b2 (C; 4 I)Q\/g

a
neiu — <z <a
a’ 2

HT 50. Cho hai mit phing song song (P) va (Q). Tam gidc ABC ndm trong (P) va doan thang MN ndm trong (Q).
a) Tim giao tuyén ctia (MAB) va (Q); cta (NAC) va (Q).

b) Tim giao tuyén ctia (MAB) va (NAC).
HT 51. T bén dinh cta hinh binh hanh ABCD vé bdn nira dwdng thang song song cung chiéu Ax, By, Cz, Dt khong ndm
trong (ABCD). Mot mit phing (P) cit bon nira dwong thing tai A’, B, C', D'.
a) Chirng minh (Ax,By) // (Cz,Dt).
b) Chirng minh A'B'C'D’ 1a hinh binh hanh.
¢) Chirng minh: AA’' + CC' = BB’ + DD".

HT 52. Cho tit dién ABCD. Goi G1, G2, Gs I4n lwot la trong tAm céc tam gidc ABC, ACD, ADB.
a) Chirng minh (G1G2G3) // (BCD).
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b) Tim thiét dién cta t& dién ABCD vé&i mp(G1G2Gs). Tinh dién tich thiét dién khi biét dién tich tam gidc BCD 14 S.
c) M 1a diém di dong bén trong t& dién sao cho GiM lu6n song song v&i mp(ACD). Tim tap hop nhitng diém M.

48
HD: b) —
) 9

HT 53. Cho lang tru ABC.A'B'C'. Goi H la trung diém cta A'B'.
a) Chtrng minh CB' // (AHC').

b) Tim giao diém ctia AC' v&i (BCH).
c) Mit phéng (P) qua trung diém cta CC' va song song véi AH va CB'. X4c dinh thiét dién va ti s6 ma c4c dinh cta
thiét dién chia canh twong &rng cia lang tru.
HD:c) M, N, P, Q, R theo thit tw chia cdc doan CC, B'C, A'B, AB, AC theo cdctisd 1, 1, 3, %, 1.
HT 54. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'".
a) Chirng minh hai mit phing (BDA') va (B'D'C) song song.

b) Chirng minh dwong chéo AC' di qua cac trong tam G, G2 cda 2 tam gidc BDA’, B'D'C. Chirng minh G, G2 chia
doan AC' 1am ba phan bang nhau.

c) Xac dinh thiét dién ctia hinh hdp cat b&i mp(A'B'Gz). Thiét dién 1a hinh gi?
HD: c¢) Hinh binh hanh.
HT 55. Cho hinh 14p phwong ABCD.A'B’'C'D’ canh a. Trén AB, CC', C'D’, AA' Ian lwot 14y cac diém M, N, P, Q sao cho AM =
CN=CP=AQ=x(0<x<a).
a) Chirng minh bén diém M, N, P, Q dong phing va MP, NQ cit nhau tai 1 diém c6 dinh.
b) Chirng minh mp(MNPQ) ludn chira 1 dwong thang cd dinh.

Tim x d& (MNPQ) // (A'BC)).

c) Dung thiét dién ctia hinh 14p phwong cat béi (MNPQ). Thiét dién c6 dic diém gi? Tinh gia tri 16n nhit va nhé
nhat ctia chu vi thiét dién.

HD: a) MP va NQ cdt nhau tgi tdm O cta hinh ldp phwong.

b) (MNPQ) di qua trung diém R, S ctia BCva A D’ x =

e

¢) Thiét dién la luc gidc MRNPSQ c6 tdm doi xirng la O.

Chu vi nhé nhdt: 3a~2 ;  chu vi I6n nhdt: 2a(~2 + 1),

HT 56. Cho lang tru ABC.A'B'C'.
a) Tim giao tuyén ctia (AB'C') va (BA'C").

b) Goi M, N Ian lwot 12 2 diém bat ki trén AA’ va BC. Tim giao diém ctia B'C' v&i mit phdng (AA'N) va giao diém cla
MN véi mp(AB'C).

HT 57. Cho lang tru ABC.A'B'C'. Chirng minh rang cidc mit phing (ABC'), (BCA') va (CAB') c6 mdt diém chung O & trén

doan GG’ ndi trong tAm AABC va trong tAm AA'B'C'. Tinh % . HD:

1
2

BE HOC VO BO' - CHUYEN CAN SE PEN BEN Page 11



GV.Lwu Huy Thwéng 0968.393.899

ON TAP
HT 58. Cho tir dién ABCD c6 AB = 2a, tam gidc BCD vudng tai C c6 BD = 2a, BC = a. Goi E 1a trung diém ctia BD. Cho biét

(AB,CE) = 60".
a) Tinh 2AC2 - AD? theo a.

b) (P) 12 1 mit phdng song song v&i AB va CE, cit cac canh BC, BD, AE, AC theo thit tw tai M, N, P, Q. Tinh dién tich
t gidc MNPQ theo a va x = BM (0 < x < a). Xac dinh x dé dién tich 4y 16 nhAt.

¢) Tim x dé téng binh phwong cac dwong chéo cia MNPQ 1a nhé nhit.
d) Goi O 1a giao diém ctia MP va NQ. Tim (P) dé OAZ + OB2 + OC2 + OD2 nho nhit.

HD: a) Goi F la trung diém ctia AD.
Xét CEF = 60", CEF = 120" = 2AC? - AD? = 6a? hodic -2a2.

N a
b)S=x(a-x)—; v =— c)lx==
) ( )2 5 ) 5

d) OA? + OB? + OC? + OD? = 40G? + GA? + GB? + GC? + GD2.

0 di déng trén doan I] néi trung diém ctia AB va CE. Téng nhé nhdt khi O la hinh chiéu ctia G 1én I] ( G la trong tdm
ti dién ABCD).

HT 59. Cho tir dién déu ABCD canh a. Goi I, ] 1a trong tAm céc tam giac ABC va DBC. Mit phéng (P) qua IJ cit c4c canh

AB,AC,DC,DBtai M, N, P, Q.
a) Chirng minh MN, PQ, BC d6ng qui hodc song song va MNPQ thwong 1a hinh thang cn.

b) bat AM =x, AN =y. CMR: a(x + y) = 3xy. Suy ra: 4—;§ T4y g%.

c) Tinh dién tich tir gidc MNPQ theoavas=x+y.

2a —s 8as
52

4 3

HD: b) Spamn = Sami + Sani c)

HT 60. Cho hinh chép SABCD. Tt gidc day c6 AB va CD cét nhau tai E, AD va BC cat nhau tai F, AC va BD cit nhau tai G.
Mait phang (P) cit SA, SB, SC lan lwgttai A', B', C'.
a) Tim giao diém D' cta SD véi (P).
b) Tim diéu kién ctia (P) d€ A'B' // C'D".
¢) Vi diéu kién nao cta (P) thi A'B'C'D’ 1a hinh binh hanh? CMR khi dé:

sS4 SC'_sp s’
SA SC SB  SD

d) Tinh dién tich tt gidc A'B'C'D'.
HD: b) (P) // SE.

SA"  sC’ 258G’
c) (P SEF). Goi G’=AC'nBD’ Chttng minh: — + — =
) (P) // (SEF). G g A sC so

2
3
d) Sascp-= a \/7 .
32
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§ 5: HAl PUONG THANG VUONG GOC

I. KIEN THU’C CAN NHO

e a0b  (a,b) = 90°

e Gidstr 2 lAVTCPcliaa, v 1AVTCP ciab.Khidé a L b < 4.0 = 0.

* Lwru y: Hai dwong thing vudng géc véi nhau cé thé cit nhau hodc chéo nhau.

I. CACDANG TOAN

DANG TOAN 1: Chirng minh hai dwong thing vudng goc
Phwong phdp: C6 thé st dung 1 trong cdc cdch sau:
1. Chitng minh géc gitva hai dwong thdng dé bing 90°.
2. Chitng minh 2 vecto chi phwong ctia 2 dwong thdng dé vudéng géc véi nhau.

3. Stt dung cdc tinh chdt ctia hinh hoc phdng (nhw dinh Ii Pi-ta-go, ...).

BAI TAP CO’' BAN

HT 61. Cho hinh chép tam gidc S.ABC c6 SA = SB = SC va ASB = BSC = CSA . Chirng minh ring SA [0 BC, SB 0 AC, SC
OAB.

HD: Chirng minh STAB?CT =0

HT 62. Cho t dién déu ABCD, canh bang a. Goi O 13 tdm dudng tron ngoai tiép ABCD.
a) Chtrng minh AO vudng géc véi CD.

b) Goi M la trung diém ctia CD. Tinh géc giira AC va BM.

f

HD: b) cos(AC,BM) = L N

HT 63. Cho tit dién ABCD c6 AB=CD=a,AC=BD=b,AD=BC=c.
a) CMR doan no6i trung diém cac cdp canh doi dién thi vudng géc véi 2 canh dé.
b) Tinh géc hop bi cic canh d6i cha ti dién.
2 2 2 2 2 2
HD: b) arccos@; arccos@; arccosu.
b a c

HT 64. Cho hinh chép SABCD, c6 day 1a hinh binh hanh v&i AB = a, AD = 2a, SAB 14 tam gidc vudng cin tai A, M 13 diém
trén canh AD (M # A va D). Mit phing (P) qua M song song v&i mp(SAB) cdt BC, SC, SD lan Iwgt tai N, P, Q.
a) Chirng minh MNPQ la hinh thang vudng.
b) Pat AM = x. Tinh dién tich cia MNPQ theo a va x.

HT 65. Cho hinh hop ABCD.A’B'C'D’ c6 tat ca cic canh déu bang nhau. Chirng minh rdng AC 0 B'D’, AB' 1 CD’, AD' I CB'.
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§ 6: PUONG THANG VUONG GOC VO MAT PHANG

I. KIEN TH’C CAN NHO

1. Pinh nghia
d0(P) = dOa, Dal (P)
2. biéu kién dé dwong thang vudng géc véi mat phang

a,bC(P),anb=0

dladlb = dL(P)

3. Tinh chit
+ Mat phang trung trwc ctia mot doan thang 12 mit phang vudng géc véi doan thing tai trung diém cda né.
Mdt phdng trung truc ctia doan thdng la tdp hop cdc diém cdch déu hai ddu mit ctia doan thdng do.

a”’b a=b

Ny Lo T VLY "o Ly ey
(P)7(Q) (P)=(Q)
a’(P) ad (P)

"o Tt "laLop) Ly D)

4. Pinh li ba dwong vuoéng goc
Cho a / (P),b C (P),a'la hinh chiéu chaatrén (P).Khidé bUa = bOa’

5. Goc gitra dworng thang va mat phang

——

« Néu d O (P) thi (d,(P)) =900,

e\

« Néu d # (P) thi (d.(P)) = (d.d") véi d' 12 hinh chiéu cta d trén (P).

e

Chiy: 00< [d.(P)) <900,
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II. CACDANG TOAN

7

DANG TOAN 1: Chirng minh dwéng thing vuéng géc véi mét phing. Chirng minh hai dwong thing vudng géc

* Chirng minh dwdng thang vuéng géc véi mdt phdang
D€ chitng minh d [7 (P), ta ¢é thé chitng minh b&i mét trong cdc cdch sau:
e Chitng minh d vuéng géc véi hai duwong thdng a, b cdt nhau ndm trong (P).
e Chitng minh d vudng géc vai (Q) va (Q) // (P).
e Chirng minh d // a va a [J(P).
* Chirng minh hai dwirng thang vuéng géc
D€ chitng minh d [7 a, ta c¢é thé chitvng minh b&i mét trong cdc cdch sau:
e Chitrng minh d vuéng gdéc véi (P) va (P) chira a.
e Str dung dinh li ba dwong vuéng goc.

* Str dung cdc cdch chitng minh dd biét & phdn trwdéc.

BAI TAP CO' BAN
HT 66. Cho hinh chép SABCD, c6 day la hinh vuéng tdm 0. SA O (ABCD). Goi H, I, K Ian lwot 1a hinh chiéu vuéng goc ctia
A trén SB, SC, SD.
a) CMR: BC (J (SAB), CD [J (SAD), BD 0 (SAC).
b) CMR: AH, AK ciing vudng goc véi SC. Tl d6 suy ra 3 dwong thing AH, Al, AK ciing ndm trong mot mit phing.
¢) CMR: HK O (SAC). Tir d6 suy ra HK J AL

HT 67. Cho tr dién SABC c6 tam giac ABC vuong tai B; SA U (ABC).
a) Chirng minh: BC [J (SAB).

b) Goi AH la dwong cao ciia ASAB. Chirng minh: AH O SC.

HT 68. Cho hinh chép SABCD, c6 day ABCD la hinh thoi tAm O. Biét: SA = SC, SB = SD.
a) Chtirng minh: SO 0 (ABCD).

b) Goi I, ] I4n lwot 13 trung diém cua cac canh BA, BC. CMR: IJ O (SBD).

HT 69. Cho t& dién ABCD c6 ABC va DBC 13 2 tam gidc déu. Goi I 1a trung diém ctia BC.
a) Chirng minh: BC [J (AID).

b) V& dwong cao AH ctia AAID. Chirng minh: AH [J (BCD).
HT 70. Cho t& dién OABC c6 OA, OB, OC ddi mot vudng goc véi nhau. Goi H 12 hinh chiéu vudng géc ctiia diém O trén
mp(ABC). Chirng minh ring:
a) BC O (0OAH).

b) H la trwc tam ctia tam gidc ABC.

1 _ 1 1 1
o> 04> o0B®> 0C?

<)
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d) Cac goc ctia tam giac ABC déu nhon.
HT 71. Cho hinh chép SABCD, cé day la hinh vuéng canh a. Mt bén SAB la tam giac déu; SAD la tam gidc vudng cin
dinh S. Goi [, ] I4n lwot 13 trung diém cta AB va CD.
a) Tinh cac canh ctia ASI] va chirng minh rang SI 00 (SCD), S] O (SAB).
b) Goi H 1a hinh chiéu vuéng géc ctia S trén IJ. CMR: SH O AC.

c) Goi M 12 mot diém thudc duwdrng thing CD sao cho: BM O SA. Tinh AM theo a.

HD: a a, %’% c) &

HT 72. Cho hinh ch6p SABCD c¢6 day la hinh vudng canh a, mit bén SAB 1a tam gidc déu va SC = a\/5. Goi H va K lan
lwot 13 trung diém cua cac canh AB va AD.
a) CMR: SH U (ABCD).

b) Chirng minh: AC 0 SKva CK 0 SD.

HT 73. Cho hinh chép SABCD, c6 day la hinh chit nhat c6 AB = a, BC = a\/g, madt bén SBC vuong tai B, mat bén SCD

vuodng tai D c6 SD = a\/g .
a) Chirng minh: SA 0 (ABCD) va tinh SA.

b) Pwong thdng qua A va vudng géc véi AC, cit cac dwong thang CB, CD Ian lwot tai I, J. Goi H 12 hinh chiéu ctia A
trén SC. Hay xac dinh cac giao diém K, L ctia SB, SD vé&i mp(HIJ). CMR: AK 00 (SBC), AL O (SCD).

¢) Tinh dién tich tir giac AKHL.

2
HD: a)a\/g. 0)81%.

HT 74. Goilla 1 di€ém batki & trong dwdong tron (O;R). CD 1a day cung cta (0) qua I. Trén dwong thing vudng goc voi
mat phang chira dwong tron (0) tai I ta 14y diém S véi OS = R. Goi E 1a diém d6i tAm ctia D trén dwdng tron (0). Chirng
minh rang:

a) Tam giac SDE vudng tai S.

b) SD O CE.
c) Tam gidc SCD vuong.
HT 75. Cho AMAB vudng tai M & trong mit phing (P). Trén dwdng thang vudng goc véi (P) tai A ta ldy 2 diém C, D & hai
bén di€ém A. Goi C' 12 hinh chiéu cha C trén MD, H 14 giao diém ctia AM va CC'.
a) Chirng minh: CC' O (MBD).
b) Goi K1a hinh chiéu ctia H trén AB. CMR: K 14 trwc tAm ctia ABCD.

HT 76. Cho hinh t dién ABCD.
a) Chirng minh rdng: AB JCD - AC2- AD2=BC2- BD2

b) Tir d6 suy ra néu mét ti dién c6 2 cip canh d6i vudng géc véi nhau thi cap canh doi con lai cling vudng goc véi
nhau.
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DANG TOAN 2: Tim thiét dién qua mot diém va vuong géc véi mét dwong thang

Phwong phdp: Tim 2 dwong thdng cdt nhau ciing vudng géc véi dwong thdng da cho, khi dé mdt phdng cdt sé song song
(hodc chira) véi 2 dwong thing dy.

BAI TAP CO BAN

HT 77. Cho hinh ch6p SABCD, c6 day la hinh thang vudng tai A va B véi AB = BC = a, AD = 2a; SA [ (ABCD) va SA = 2a.
Goi M 1a 1 diém trén canh AB. Mt phang (P) qua M va vudng géc véi AB. Pat AM =x (0 <x < a).
a) Tim thiét dién cta hinh chép véi (P). Thiét dién 1a hinh gi?

b) Tinh dién tich thiét dién theo a va x.
HD: a) Hinh thang vuéng b)S=2a(a-x).

HT 78. Cho t dién SABC, c6 day 1a tam gidc déu canh a; SA [J (ABC) va SA = 2a. Mit phing (P) qua B va vudng goc véi
SC. Tim thiét dién ctia t& dién v&i (P) va tinh dién tich cia thiét dién nay.
15

HD: S= .
20

HT 79. Cho tir dién SABC véi ABC la tam giac vudng can dinh B, AB =a. SA [ (ABC) va SA = a\/g. M la 1 diém tuy y trén
canh AB, d3t AM = x (0 < x < a). Goi (P) 1a mit phang qua M va vudng géc v&i AB.
a) Tim thiét dién cta t& dién véi (P).

b) Tinh dién tich cta thiét dién d6 theo a va x. Tim x d€ dién tich thiét dién c6 gia tri 1&6n nhét.

HD: b) S = /3 x(a - x); S 16n nhdt khi x =

N

HT 80. Cho hinh t& dién SABC véi ABC la tam gidc déu canh a, SA 0 (ABC) va SA = a. Tim thiét dién cua t& dién v&i mét
phang (P) va tinh dién tich thiét dién trong c4c tredong hop sau:
a) (P) qua S va vudng gbéc véi BC.

b) (P) qua A va vudng goc v&i trung tuyén SI clia tam giac SBC.

c) (P) qua trung diém M ctia SC va vudng géc véi AB.

2 2 2
HD: a)a\/g' b)2a\/£' C)5a\/§.
4 49 32

HT 81. Cho hinh chép SABCD, c6 day la hinh vudng canh a, SA [0 (ABCD) va SA = ax/g . Vé dwong cao AH cta tam giac
SAB.

a) CMR: 2L 2.
SB

b) Goi (P) 1a mat phidng qua A va vudng goc véi SB. (P) cat hinh chép theo thiét dién 1a hinh gi? Tinh dién tich thiét

5(12\/8

dién. HD:  b)S=
18

DANG TOAN 3: Géc giita dworng thing va miit phing

Phwong phdp: Xdc dinh géc gitra dwong thdng a va mdt phdng (P).
* Tim giao diém O ctia a véi (P).

—

« Chon diém A [a va dung AH O(P). Khi d6 AOH = (a,(P))
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BAI TAP CO BAN
HT 82. Cho hinh chép SABCD, cé day ABCD la hinh vuéng canh a, tAm 0; SO O (ABCD). Goi M, N lan lwot 1a trung diém

cuia cac canh SA va BC. Biét (M) =60°.
a) Tinh MN va SO.

b) Tinh goc gitta MN va (SBD).

MN = ‘“/25;50= /30 Vv Sy - V5

5 b) sin(MN,(SBD)) = -

HD: a)

HT 83. Cho hinh chép SABCD, c6 day ABCD la hinh vu6ng canh a; SA O (ABCD)vaSA=a \/g . Tinh g6c gitra:
a) SCva (ABCD)  b)SCva (SAB) c)SBva(SAC) d)ACva(SBQC)

HD: a) 607 b) arctan 1 c) arcsin 1 d) arcsin ﬂ
V7 Jia 7
HT 84. Cho hinh chép SABCD, c6 day ABCD la hinh chit nhat; SA 00 (ABCD). Canh SC = a hgp véi day géc o va hop véi
mat bén SAB goc 3.
a) Tinh SA.

b) CMR: AB = a\/cos(a + f).cos(a — 3) .

HD: a) a.sina

HT 85. Cho hinh chép SABC, c6 ABC 1a tam gidc cin, AB = AC = a, BAC = « . Biét SA, SB, SC déu hop v&i mit phang
(ABC) goc a.
a) CMR: hinh chiéu ctia S trén mp(ABC) 13 tAm ctia dwdng tron ngoai tiép AABC.

b) Tinh khoang cach tir S dén mp(ABC).

.
a.Ssin —

HD: b)

cosa
HT 86. Cho ling tru ABC.A'B'C', c6 day la tam gidc déu canh a, AA’ 0 (ABC). Pudng chéo BC' clia mit bén BCC'B' hop
véi (ABB'A") goc 300.
a) Tinh AA'.
b) Tinh khodng cich tir trung diém M ctia AC dén (BA'C").

c) Goi N 13 trung diém cta canh BB'. Tinh gdc gitra MN va (BA'C").

HD: a) a\/g. b) a6 . c) arcsin,f%.
11 55

HT 87. Cho lang tru ABC.A’B'C’, c6 day ABC la tam gidc vudng cén tai A; AA' O (ABC). Poan noi trung diém M cla AB va
trung diém N ctia B'C’ c6 dd dai bang a, MN hop véi ddy géc o va midt bén BCC'B' goc B.
a) Tinh cac canh day va canh bén cta lang tru theo a va a.

b) Chirng minh rang: cosa = 2 sin.

HD: a) AB=AC =2a.cosa; BC = 2a \/5 cosa; AA’=asina.
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§7 HAI MAT PHANG VUONG GOC

L. KIEN THU*C CAN NHO

1. Goc giira hai mat phang

. a Ll (P)
b1 (Q)

a C
*Gidst(P)n (Q=c.TalDedmg |, — ) =
s C

chay: 00 <((P),(Q) < 90"

2. Dién tich hinh chiéu ctia mgt da giac

Goi S la dién tich cua da giac (H) trong (P), S' la dién tich ctia hinh chiéu (H') ctia (H) trén (Q), ¢ = ((P),(Q)) Khi
do: S' =S.cosd

3. Hai mat phang vudng géc

- PO - ((P),@) =9

A e NP (P)2a
* Piéu kién dé hai mat phang vudng goéc véi nhau: 1(Q) = (P) L(Q)
4. Tinh chat
_ (P) L@
. (P)l(Q)»(P)ﬂ(Q)—CéaL(Q) e L ac(P)
aC(P),alc
a’Aa Ll (Q)

1. CAC DANH TOAN

DANG TOAN 1: Géc giita hai mit phing

Phwong phdp: Mudn tim géc giira hai mdt phdng (P) va (Q) ta cé thé str dung mot trong cdc cdch sau:

e Tim hai dwong thing a, b: a [7(P), b [7(Q). Khi dé: ((PL(Q)) = (CZ?))

. Gid st (P) 1 (Q) = c. Tir I [, dung Z E ((g)) ’;jcc =((P).@) = (a0)

BAI TAP CO BAN

HT 88. Cho hinh chép SABC, c6 day ABC la tam gidc vudng cin véi BA=BC=a; SAUO(ABC)va SA =a.GoiE, F lan lwot
12 trung diém cda cic canh AB va AC.
a) Tinh géc gitta hai mit phdng (SAC) va (SBC).
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b) Tinh géc giita 2 mit phang (SEF) va (SBC).

HD: a) ((5’/16')/753\6')) =60° b) cos ((SEF),/(S\BC)) = i
Jio
HT 89. Cho hinh vuéng ABCD canh a, tdm O; SA 0 (ABCD). Tinh SA theo a d€ s& do ctia goc gitra hai m3t phang (SCB) va
(SCD) bing 600.
HD: SA=a.

HT 90. Cho hinh chép SABCD, c¢é day ABCD la nira luc gidc déu ndi ti€p dwong tron dwong kinh AB = 2a; SA O (ABCD)

vaSA=a \/g .
a) Tinh géc gitra 2 mit phing (SAD) va (SBC).

b) Tinh géc gitta 2 mit phang (SBC) va (SCD).

i
0

HD: a) tan ((SAD),(SBC)) =7 b) cos (SBC),(SCD)) =

HT 91. Cho hinh vu6éng ABCD canh a, SAO(ABCD)vaSA=a \/g . Tinh géc gitra cac cdp mat phing sau:

a) (SBC) va (ABC) b) (SBD) va (ABD) ¢) (SAB) va (SCD)
HD: a) 60° b) arctan \/g c) 300,
HT 92. Cho hinh thoi ABCD canh a, tim 0, OB = %; SA [ (ABCD) va SO = % .

a) Chirng minh 1@ vuong.
b) Chirng minh hai mit phing (SAB) va (SAD) vudng goc.
c) Tinh géc gitta hai mit phang (SBC) va (ABC).

HD: c) 600.

HT 93. Cho hinh chép SABCD c6 SA [0 (ABCD) va SA = a\/g , ddy ABCD la hinh thang vuong tai A va D v&i AB = 23, AD =
DC = a. Tinh gdc gitra cdc cap mit phang:

a) (SBC) va (ABC) b) (SAB) va (SBC) c) (SBC) va (SCD)
HD: a) 459 b) 60° c) arccos@.

DANG TOAN 2: Chitng minh hai mit phing vuéng géc. Chirng minh dwong thing vuoéng géc véi miit phing.

* Chirng minh hai mdt phang vuéng goc
b€ chitng minh (P) [J(Q), ta cé thé chitng minh béi mét trong cdc cdch sau:

» Chitng minh trong (P) cé mét dwdng thidng a ma a [J(Q).

¢ Chitng minh ((P),(Q)) = 90"
* Chitng minh dwdng thdang vuéng géc véi mdt phdang
Dé chitng minh d [J (P), ta c¢é thé chirng minh b&i mdt trong cdc cdch sau:
e Chitng minh d [7(Q) véi (Q) [7(P) va d vudng géc véi giao tuyén c ctia (P) va (Q).

« Chitng minh d = (Q) n (R) véi (Q) O(P) va (R) LI(P).
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* St¥ dung cdc cdch chitng minh dd biét & phdn trwdée.

BAI TAP CO BAN

HT 94. Cho tam giac déu ABC, canh a. Goi D 1a diém d8&i xtrng véi A qua BC. Trén dwong thing vudng géc voi mp(ABC)
tai D 14y di€ém S sao cho SD = a \/E . Chirng minh hai mit phang (SAB) va (SAC) vudng gbc v&i nhau.

HT 95. Cho hinh t dién ABCD c6 hai mat ABC va ABD cung vudng goc véi day DBC. Vé cac dwong cao BE, DF cua ABCD,
dwong cao DK ctia AACD.

a) Chirng minh: AB 0 (BCD).
b) Chirng minh 2 mit phdng (ABE) va (DFK) cuing vudng géc véi mp(ADC).
¢) Goi O va H Ian lwot la tryc tAm chia 2 tam giac BCD va ADC. CMR: OH O (ADC).

HT 96. Cho hinh ch6p SABCD, day ABCD la hinh vudng, SA [0 (ABCD).
a) Chirng minh (SAC) O (SBD).

b) Tinh géc gitta hai mit phing (SAD) va (SCD).
¢) Goi BE, DF la hai dwong cao ciia ASBD. CMR: (ACF) [0 (SBC), (AEF) O (SAC).
HD: b) 90°.

HT 97. Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD Ia hinh vudng canh a, SA [0 (ABCD). Goi M, N 1a 2 diém lan lwot & trén 2

canh BC, DC sao cho BM = g, DN = %. Chirng minh 2 mit phing (SAM) va (SMN) vudng géc véi nhau.
HT 98. Cho tam gidc ABC vuong tai A. V& BB' va CC' cung vudng goc véi mp(ABC).
a) Chitrng minh (ABB') O (ACC").

b) Goi AH, AK 1a cac dudng cao ctia AABC va AAB'C'. Chirng minh 2 mit phang (BCC'B') va (AB'C') cung vudng goc
v&i mat phiang (AHK).

HT 99. Cho hinh chép SABCD, day ABCD 1a hinh vuéng canh a, mit bén SAB 13 tam gidc déu va vudng géc véi day. Goi
[1a trung diém cha AB.

a) Chitng minh rang SI 00 (ABCD), AD [ (SAB).
b) Tinh goc gitta BD va mp(SAD).

c) Tinh géc gitra SD va mp(SCI).

HD: b) arcsin % c) arcsin %

HT 100. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB = ¢, AC = b. Goi (P) 12 mit phing qua BC va vudng géc véi mp(ABC); S1a 1
diém di dong trén (P) sao cho SABC 1a hinh chép ¢6 2 mit bén SAB, SAC hop v&i day ABC hai goc c6 s6 do lan lwotla a

va % — . Goi H, I,]1an lwot 1a hinh chiéu vuéng géc cta S trén BC, AB, AC..

a) Chirng minh rang: SH2 = HLHJ.

b) Tim gia tri 1&n nhit ctia SH va khi d6 hay tim gia tri caa a.
HD: b) SHmax = %\/E, a = arctan\/g

HT 101. Cho hinh t& dién ABCD c6 AB =BC =a, AC=b, DB =DC = x, AD =y. Tim hé thitc lién hé gitra a, b, x, y dé:
a) Mit phang (ABC) O (BCD).

b) Mit phéng (ABC) O (ACD).
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2
HD: a)xZ—y2+%=0 b)x?-y?+b?-2a?=0

HT 102. Cho hinh chép SABCD, ddy ABCD 1a hinh vudng canh a, SA O (ABCD) ; M va N 13 hai diém nam trén cac canh
BC,CD.batBM =x, DN = .
a) Chirng minh ring diéu kién cin va da d€ hai mit phdng (SAM) va (SMN) vudng goc véi nhau 1a MN O (SAM). T

do6 suy ra hé thirc lién hé gittax vay.
b) Chirng minh ring diéu kién can va da dé€ gdc gitra hai mit phing (SAM) va (SAN) c6 s6 do bang 30013 a(x + y) +
\/g Xy = a? \/5 .

HD: a)az-a(x+y)+x2=0

a6

HT 103. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi tAm I canh a va c6 géc A bing 60°, canh SC = S va SC[O

(ABCD).
a) Chirng minh (SBD) O (SAC).

b) Trong tam giac SCA ké IK [J SA tai K. Tinh d¢ dai IK.

¢) Chérng minh BKD — 90° va tir d6 suy ra (SAB) [ (SAD).

HD: b) IK :%.

DANG TOAN 3: Tinh dién tich hinh chiéu ciia da giac

Phwong phdp: Goi S la dién tich ctia da gidc (H) trong (P), S’la dién tich ctia hinh chiéu (H’) cia (H) trén (Q), ¢ = ((P)7 (Q))
.Khidé: S’=S.cos¢

BAI TAP CO BAN

HT 104. Cho hinh thoi ABCD c6 dinh A & trong mat phang (P), cic dinh khac khong & trong (P), BD = a, AC = a\/g.
Chiéu vudng gdc hinh thoi 1én mat phang (P) ta dwoc hinh vudng AB'C'D'.
a) Tinh dién tich cia ABCD va AB'C'D’. Suy ra goc gitra (ABCD) va (P).

b) Goi E va F lan lwot 1a giao diém ctia CB, CD véi (P). Tinh dién tich cha t& giac EFDB va EFD'B'.

3a2\/5 3(12
; Serp /= Ve

HD: a) 450 b) Serpp =

HT 105. Cho tam giac can ABC cé dwong cao AH =a \/g, day BC = 3a; BC O (P). Goi A’ 1a hinh chiéu cta A trén (P). Khi
AA'BC vuong tai A', tinh goc gitra (P) va (ABC).
HD: 300

HT 106. Cho tam giac déu ABC canh a, ndm trong mit phing (P). Trén cac duwdng thang vudng gdc véi (P) vé tir B va C

av?2

2
a) Chirng minh tam giac ADE vudng. Tinh dién tich ctia tam gidc ADE.

,CE =a+2 ndm cung mot bén déi vai (P).

13y cac doan BD =

b) Tinh géc gitta hai mit phdng (ADE) va (P).

2
HD: a) 3a” b) arccos—3
4 3
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HT 107. Cho hinh ch6p SABC c6 cic mat bén hgp véi day mot goc ¢.
a) Chirng minh hinh chiéu cta S trén mp(ABC) la tAm cta dwong tron ndi ti€p AABC.

SAABC

cos ¢

b) Chlft'l’lg minh: SASAB + SASBC + SASCA =

HT 108. Cho tir dién SABC c6 SA, SB, SC d6i mdt vudng goc. Goi H 1a trwc tAm ctia AABC. Chirng minh rang:
a) SH O (ABQ).
b) (Ssec)? = Sasc.Suc. Tr d6 suy ra: (Sasc)? = (Ssas)? + (Sssc)? +(Ssca)?.
HT 109. Trong mit phing (P) cho AOAB vuong tai O, AB = 2a, OB = a. Trén c4c tia vudng géc véi (P) vé tir AvaBva &
vé cing mot bén d6i voi (P), 14y AA' = a, BB' = x.

a) Dinh x dé tam gidc OA'B’ vudng tai O.

b) Tinh A'B’, 0A’, OB’ theo a va x. Chirng t6 tam gidc OA'B’ khong thé vudng tai B'. Pinh x d€ tam giac ndy vuong tai
A

c) Cho x = 4a. V& dwong cao OC ciia AOAB. Chirng minh rang CA' 0 A'B'. Tinh géc giita hai mat phing (OA'B') va
(P).

HD: a)x=0 b) x = 4ac) arccos%

§8 KHOANG CACH

L. KIEN THU’C CO BAN

1. Khoang cach tir mot diém dén mot dworng thing, dén mot mit phang

d(M,a) = MH
d(M,(P)) = MH

trong d6 H 13 hinh chiéu ctia M trén a hoic (P).
2. Khoang cach giiva dwdrng thang va mit phang song song, giira hai mit phing song song
d(a,(P)) =d(M,(P)) trong d6 M 1a diém b4t ki ndm trén a.
d((P),(Q) =d(M,(Q)) trong d6 M 1a diém bat ki ndm trén (P).
3. Khoang cach giira hai dwong thang chéo nhau
 Duong thing A cit cd a, b va cing vudng goc védi a, b dugc goi 1a dwong vudng goc chung cta a, b.
» Néu A cita,btail, ] thi I dwoc goila doan vudng géc chung cia a, b.

* D0 dai doan I] dwgc goi 1a khoang cach giira a, b.

» Khoang cach giita hai dwong thang chéo nhau bing khoang cich gitra mot trong hai  dwong thing dé véi mit
phing chira dwong thing kia va song song v&i né.

» Khoang cach gitra hai dwong thing chéo nhau bang khoang cach gitra hai mit phidng song song lan lwgt chita
hai dwdng thang doé.
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II. CACDANG TOAN

DANG TOAN 1: Khodang cach giira hai dwdrng thing chéo nhau

Phwong phdp: Dung doan vuéng géc chung ctia hai dwong thdng chéo nhau a va b.
Cdch 1: Gid st a [Jb:
» Dung mdt phdng (P) chita b va vubng géc véi a tai A.
e Dung AB [Jb tai B
= AB la dogn vuéng goc chung ctia a va b.
Cdch 2: Str dung mdt phdng song song.
» Dung mdt phdng (P) chita b va song song véi a.
e Chon M [Ja, dwung MH [J(P) tai H.
e Tir H dung dwong thing a’// a, cdt b tai B.
* Ttr B dwng duong thdng song song MH, cdt a tai A.
= AB la dogn vudng goéc chung cta a va b.
Chu y: d(a,b) = AB = MH = a(a,(P)).
Cdch 3: Str dung mdt phdng vuéng géc.
» Dung mdt phdng (P) [Ja tai O.
* Dwng hinh chiéu b’ctia b trén (P).
e Dwng OH [Jb’tai H.
e Ttr H, dung dwong thdng song song vdi a, cdt b tai B.
e Tir B, dwng dwing thang song song véi OH, cdt a tai A.
= AB la dogn vubng goc chung ctia a va b.

Chil y: d(a,b) = AB = OH.

BAI TAP CO BAN

HT 110. Cho hinh t& dién OABC, trong dé OA, OB, OC = a. Goi I 13 trung diém cta BC. Hay dung va tinh d6 dai doan
vudng g6c chung cua cic cap duwdng thang:
a) OAvaBC. b) Al va OC.

2 o5
v

HD: b
) 5

HT 111. Cho hinh chép SABCD, day ABCD la hinh vuéng tam O, canh a, SA [0 (ABCD) va SA = a. Tinh khodng cach gitra
hai dwdong thang:
a) SCva BD. b) AC va SD.

a\/g b)a 3
6 3

HD: a)

HT 112. Cho t& dién SABC c6 SA O (ABC). Goi H, K 1an lwot 13 trwe tAm cia cac tam gidc ABC va SBC.
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a) Chirng minh ba dwong thang AH, SK, Bc dong qui.
b) Chirng minh SC O (BHK), HK O (SBC).
¢) Xac dinh dwong vudng géc chung ctia BC va SA.
HD: c) Goi E = AH n BC. Puwong vudng goc chung ctia BC va SA la AE.
HT 113. a) Cho t dién ABCD. Chirng minh rdng néu AC = BD, AD = BC thi duwdng vudng goc chung ctia AB va CD 1a
dwong néi cac trung diém I, K ctia hai canh ABva CD .

b) Chirng minh ring néu dudng thang nédi cac trung diém I, K ctia hai canh AB va CD ctia tit dién ABCD 1a dwong
vudng goc chung cta AB va CD thi AC = BD, AD = BC.

HD: b) Gid st BC=a, AD=a, AC=b, BD =b" Chitng minha=a,b=>b"

a3

HT 114. Cho hinh vuéng ABCD canh bang a, I 13 trung diém ctia AB. Dung IS O (ABCD) va IS = e Goi M, N, P Ian lwot

14 trung diém clia cac canh BC, SD, SB. Hiy dwng va tinh d6 dai doan vudng géc chung ctia cac cdp dwong thing:
a) NPva AC b) MN va AP.

a a

2

3
HD: a b
) 1 )

DANG TOAN 2: Tinh khoang cich tir mét diém dén dwong thing, mit phing. Khoang cach giivra dworng thing va
mat phang song song. Khoang cach giira hai mit phang song song

Dé tinh khodng cdch tir mét diém dén dwdng thdng (mdt phdng) ta can xdc dinh doan vudng géc vé tir diém dé dén
dwong thdng (mdt phdng).

BAI TAP CO BAN

HT 115. Cho hinh ch6p SABCD, c6 SA [0 (ABCD) va SA = a\/g, day ABCD la ntra luc giac déu néi tiép trong dwong tron
duwong kinh AD = 2a.
a) Tinh cac khodng cach tir A va B dén mit phang (SCD).
b) Tinh khoang cach tir dwong thing AD dén mit phing (SBC).
c) Tinh dién tich cua thiét dién ctia hinh chép SABCD véi mit phang (P) song song véi mp(SAD) va cach (SAD)
mot khoang bang % .

a*\6

HD: a) d(A,(SCD)) =a~2;  d(B(SCD)) = :

b)

a\/g a
2

6
c
3 )
HT 116. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C' c6 AA' 1 (ABC) va AA' = a, ddy ABC la tam gidc vuong tai A c6 BC = 2a, AB=a \/5
a) Tinh khoadng cach tir AA' dén mit phang (BCC'B").
b) Tinh khoang cach tir A dén (A'BC).

c) Chirng minh rang AB [ (ACC'A’) va tinh khodng c4ch tir A’ dén mit phang (ABC').

ool ol

HD: a) —
) 2 7

HT 117. Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA [0 (ABCD) va SA = 2a.
a) Tinh khoang cach tir A dén mp(SBC), tir C d€n mp(SBD).
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b) M, N 1an lwot 12 trung diém cta AB va AD. Chirng minh ring MN song song vé&i (SBD) va tinh khodng cach tir
MN dén (SBD).

c) Mit phing (P) qua BC cit cac canh SA, SD theo thir tw tai E, F. Cho biét AD cach (P) mot khoang la #, tinh

khodang cach tir S dén mat phang (P) va dién tich tir gidc BCFE.

HD:

2
a)a\/g;% a\/g (l\/g

b) =39 =

HT 118. Cho hai tia chéo nhau Ax, By hop véi nhau goc 609, nhan AB = a lam doan vuéng géc chung. Trén By 14y diém C
v&i BC = a. Goi D 12 hinh chiéu cuia C trén Ax.
a) Tinh AD va khoang cach tir C dén mp(ABD).

b) Tinh khoang cach gitra AC va BD.

a3 av93
2

_a, _
HD: a) AD = > d(C,(ABD)) b) "

HT 119. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a va BAD = 60°. Goi O la giao diém cua AC va BD.
Duwong thang SO O (ABCD) va SO = %. Goi E 1a trung diém cta BC, F 1a trung diém ctia BE.

a) Chirng minh (SOF) O (SBC).

b) Tinh cac khoang cach tir O va A dén (SBC).HD:  b) d(0,(SBC)) = % d(A,(SBC)) = 37:‘
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A.QUAN HE SONG SONG

I. Dinh nghia:

§1.PUONG THANG VA MAT PHANG SONG SONG

TOM TAT LY THUYET QUAN HE SONG SONG VA QUAN HE VUONG GOC

Duwong thing va mit phang goi 1a
song song v&i nhau néu chdng
khong c6 diém nao chung.

a//(P)ean(P)=0o

P) /

I1.Cac dinh ly:

DL1:Néu dwong thing d khong q
ndm trén mp(P) va song song v&i

duong thang a ndm trén mp(P) thi | |4 ¢ (P)

duong thing d song song véi | |y /Ja =d//(P) a /
mp(P) a C (P) P)

DL2: Néu dwong thing a song @

song véi mp(P) thi moi mp(Q) a//(P) a

chttra a ma cit mp(P) thi cat theo | 14  (Q) = d//a

giao tuyén song song v&i a. (P)N(Q)=d d

P)

PL3: Néu hai mit phing cit nhau

cung song song véi mot dwong

thang thi giao tuyén ctia ching | [(P)n(Q)=4d

song song v&i dwong thing do. (P)/ Ja =d//a

a
@)/ /a

§2.HAI MAT PHANG SONG SONG

I. Dinh nghia:

Hai mit phing dwoc goi 1a song
song v&i nhau néu ching khong c6
diém nao chung.

l

I1.Cac dinh ly:
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DL1: Néu mp(P) chra hai dwong
thing a, b cit nhau va clung song
song v&i mat phing (Q) thi (P)
va (Q) song song v&i nhau.

a,b C (P)
anb=1

a//(@):b//(@)

=(P)//@)

PL2: Néu mot dudng thdng ndm
mot trong hai mit phing song
song thi song song v&i mit phang
kia.

=a//@)

DPL3: Néu hai mit phing (P) va
(Q) song song thi moi mit phing
(R) da cat (P) thi phai cit (Q) va
cac giao tuyén cua chung song
song.

B.QUAN HE VUONG GOC

L.Dinh nghia:

§1.PUONG THANG VUONG GOC VO'I MAT PHANG

Mot dwong thing dwoc goi la
vudng goc véi mot mdt phang néu
né vudng géc véi moi dwdng thing
ndm trén mit phéng do.

a L mp(P)< alcVeC(P)

II. Cac dinh ly:

DL1: Néu duong thing d vudng
goc voi hai dwong thing cit nhau a
va b cung ndm trong mp(P) thi
duong thing d vudng goc voi
mp(P).

dla,dLb
a,bCmp(P)=d L mp(P)

a,b cit nhau
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DPL2: (Ba duwdng vuong goéc) Cho
dudng thang a khong vudng goc
v&i mp(P) va dwong thing b ndm
trong (P). Khi d6, diéu kién cén va
du dé b vudng goc véi a la b vudng
goc véi hinh chiéu a’ cia a trén (P).

a & mp(P),b C mp(P)
blasbla

§2.HAI MAT PHANG VUONG GOC

L.Dinh nghia:

Hai mit phéng dwoc goi 1a vudng goc véi nhau néu géc giira ching bang 90°.

I1. Cac dinh ly:

PL1:Néu mo6t mit phing chtra
mot duwdng thang vudng géc véi
mot mat phing khac thi hai mit
phang d6 vudng géc véi nhau.

¢ L) @) L mp(P)
= mp mp

a C mp(Q)
PL2:Né&u hai mit phing (P) va
(Q) vudng gbc véi nhau thi bat
¢t dwong thang a nao ndm trong | |(P) L (Q) a
(P), vudng gbc voi giao tuyén cla P)NQ)=d =a 1(Q)
(P) va (Q) déu vudng géc véimat | |4 - (P),q L d
phéang (Q).

d
DPL3: Néu hai mit phiang (P) va
(Q) vuong goc véi nhau va A la /’1
mot diém trong (P) thi dwong | [(P) L (Q) a
thang a di qua diém A va vudng | |A € (P) A
. 7 ~ 3 = a C (P)

gbéc véi (Q) sé nam trong (P) Aca

al(Q)
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PL4: Néu hai mit phing cit
nhau va cung vudng géc véi mat

phéng thi ba thi giao tuyén cta | [(P)N(Q)=a
ching vudng goc véi mit phing (P) L(
thit ba. Q)L (R

R =al(R)

§3.KHOANG CACH

1. Khoang cach tir 1 diém téi 1 dwong thing , dén
1 mat phang:

Khoang cach tir diém M dén dwong thing a (hoic
dén m3t phang (P)) 1a khoang cach giira hai diém M
va H, trong d6 H 1a hinh chiéu cia diém M trén
duong thing a ( hoic trén mp(P))

d(0; a) = OH; d(0; (P)) = OH

2. Khoang cach giita dwong thing va mit phing
song song:

Khoang céch gitra dwong thing a va mp(P) song song
vGi a 1a khoang cich tir mot diém nao d6 cha a dén
mp(P).

d(a;(P)) = OH

3. Khoang cach giira hai mait phang song song:

12 khoadng céch tir mot diém bat ky trén mit phing
nay dén mit phéng kia.

d((P);(Q)) = OH

4.Khoang cach giira hai dwong thang chéo nhau:

1a d6 dai doan vubng géc chung clia hai dwong thing
do.

d(a;b) = AB
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§4.GOC

1. Géc gitva hai dwong thdng a va b

1a géc gitra hai dwdng thing a’ va b’ ciing di qua mot
diém va lan lwgt cung phwong véiavab.

2. Géc giira dwong thdng a khéng vuéng géc véi
mdt phdng (P)

1a goc gitra a va hinh chiéu a’ cia né trén mp(P).

Ddc biét: Néu a vudng géc voi mat phing (P) thi ta
néi rang goc giita dwdng thang a va mp(P) 1a 90°.

3. Goc giira hai mdt phdng

1a géc gitra hai dwong thing Ian lwot vudng goc véi
hai mit phing do.

Hoac 1a gbc gitta 2 duwdng thing ndm trong 2 mit
phang cling vudng goc véi giao tuyén tai 1 diém

/o

4. Dién tich hinh chiéu: Goi S 1a dién tich cta da giac
(H) trong mp(P) va S’ la dién tich hinh chiéu (H’) cia
(H) trén mp(P’) thi

S'=Scosyp

trong d6 ¢ 1a goc gitra hai mat phang (P),(P).

S
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KIEN THU'C CO’ BAN HINH HOC PHANG
1. Hé thirc lwong trong tam gidc vuéng : cho AABC vudng & Atacé:

a) Dinhly Pitago: BC? = AB? + AC?

A
b) BA? = BH.BC; CA*> =CH.CB
¢) AB.AC=BC.AH c b
d) 1 2 - 1 2 1 2
AH AB AC M
e) BC=2AM B [1H C
a
f) sinB:ﬁ, cosB:E, tanB:ﬁ,cotB:£
a a c b
. . b b
g) b=a.sinB=a.cosC, c=a.sinC=a.cosB, a= = ,
sinB  cosC
b =c.tanB = c.cot C
2.Hé¢ thirc lwgng trong tam gidc thwong:
* Dinh 1y ham s8 Cosin: a?=Db2+ c2- 2bc.cosA
* Pinh 1y ham s6 Sin: @« _ b __¢ _op
sinA sinB sinC
3. Cdc cong thirc tinh dién tich.
a/ Cong thic tinh dién tich tam giac:
1 ab.c a+b+c

S =§a.ha=%a.bsin0 T p.r:\/p.(p—a)(p—b)(p—c) véip =

Ddc biét :* AABC vubng&A: S = éAB.AC’ ¥ AABC déu canh a: ..

b/ Dién tich hinh vuéng: S = canh x canh

c/ Dién tich hinh chi* nhat: S=daixrdng

d/ Dién tich hinh thoi: S = % (chéo dai x chéo ngén)

d/ Dién tich hinh thang: S = % (ddy 1ém + day nho) x chiéu cao

e/ Dién tich hinh binh hanh : S = day x chiéu cao

f/ Dién tich hinh tron: S = m.R?
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KIEN TH(U’C CO BAN HINH HOC KHONG GIAN 12
A. THE TicH KHOI PA DIEN

I/ Cac cong thirc thé tich cia khéi da dién:

1. THE TICH KHOI LANG TRU:

=B.h

. |B:dién tich day
vai A
h: chi€u cao

a) Thé'tich khéi hop chir nhat:

v&i a,b,c 1a ba kich thuwéce

b) Thé tich khdi Idp phwong: , .

= a3 a %

véiala do dai canh

2. THE TICH KHOI CHOP:

V=1Bh
3

.| B :dién tich day
voi N
h: chiéu cao

3. TI SO THE TICH TU’ DIEN:

Cho khai tir dién SABC va A’, B’, C’ 1a cac diém
tuy y IAn lwot thudc SA, SB, SC ta c6:

Vsape _ SA SB SC

Veyger  SA'SB'SC!

4. THE TICH KHOI CHOP CUT: A

v :%(B+B'+JBB')

N {B, B': dién tich hai ddy
vol

h: chiéu cao c
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Chi y:
1/ Pwong chéo cia hinh vudng canhala d=a \/5 ,
Puwong chéo cia hinh lap phwong canhalad=a \/g,
Puong chéo ctia hinh hop chit nhat cé 3 kich thuéca, b, clad = Va? + b2 + 2,
2/ Puwong cao cla tam gidc déu canh ald h = #
3/ Hinh chép déu 1a hinh chép c6 day 1a da gidc déu va cac canh bén déu bing
nhau ( hodc cé day la da gidc déu, hinh chiéu ctia dinh trung véi tAm cta day).

4/ Lang tru déu la lang tru dirng c6 day la da giac déu.
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II. CACDANG TOAN
A. THE TicH KHOI CHOP

Dang toan 1: Khdi chép c6é canh bén vudng géc véi day
HT 1. Cho hinh chép SABC c6 SB = SC = BC = CA = a . Hai mat (ABC) va (ASC) cung vudng géc véi (SBC). Tinh thé tich

hinh chép. P/s:V = “if

HT 2. Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giadc vudng cin tai B véi AC = a biét SA vubng géc voi day ABC va SB hop
véi ddy mot goc 60°. Tinh thé tich hinh chép . b/s: V = QZZL/E

HT 3. Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam gidc déu canh a biét SA vudng gbc véi dady ABC va (SBC) hop véi day
(ABC) mét goc 60°. Tinh thé tich hinh chép. b/s: v = a3§/§

HT 4. Cho hinh chép SABCD c6 day ABCD la hinh vudng cé canh a va SA vuéng goc ddy ABCD va mat bén (SCD) hop
v&i day mot goc 60c. Tinh thé tich hinh chép SABCD. Tinh khodng cach tir A d&n mit phing (SCD).

3
b/s: V = M d= @
3 2
HT 5. Cho hinh ch6p SABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B véi BA=BC=a biét SA vudng gbéc véi day ABC va SB
hop véi (SAB) mot géc 30°. Tinh thé tich hinh chép . Ps:V = a’\2
6

HT 6. Cho hinh chép SABC c6 SA vudng goc véi day (ABC) va SA = h ,biét rdng tam giac ABC déu va mit (SBC) hop v&i

3
day ABC mot géc 300 .Tinh thé tich khéi chép SABC. Ps: V = h 3\/5

HT 7. Cho hinh chép SABC c6 ddy ABC vudng tai A va SB vudng géc véi ddy ABC biét SB = a,SC hgp véi (SAB) mot goc
300 va (SAC) hop véi (ABC) mot goc 60° .Chirng minh rang SC2 = SB2 + AB2 + AC2 Tinh thé tich hinh chép.

3
Ps: V= a \/§
27
HT 8. Cho ti dién ABCD c6 AD O (ABC) biét AC=AD =4 cm,AB=3cm, BC=5cm.
1) Tinh thé tich ABCD. Ps: V=8cm3
2) Tinh khoang cach tir A dén mit phing (BCD). Ps: d= 12
V34
HT 9. Cho khéi chép SABC c6 day ABC 12 tam gidc can tai A véi BC = 2a, géc BAC = 120°, biét SA 1 (ABC)va mit
3
(SBC) hop v&i ddy mot goc 450 . Tinh thé tich khdi ch6p SABC. Ps: V = %
HT 10. Cho khéi ch6p SABCD c6 day ABCD la hinh vuong biét
SA 1 (ABCD),SC =ava SC hop véi day mot goc 60° Tinh the tich khdi chop Ps: V = 1R

HT 11. Cho khéi chép SABCD c¢6 day ABCD 1a hinh chit nhat biét ring SA L (ABCD), SC hop véi day mot géc 45° va
AB = 3a, BC = 4a . Tinh thé tich khéi chép. Ps: V=20a3
HT 12. Cho khd&i chép SABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh a va géc nhon A bing 60° va SA L (ABCD) ,biét rang
a2
4
HT 13. Cho khd&i chép SABCD cé day ABCD la hinh thang vudng tai A va B biét AB=BC=a, AD =2a,SA 1 (ABCD) va

a*6

khodng céch tir A dén canh SC = a. Tinh thé tich kh&i chép SABCD. bs: V =

(SCD) hop véi day mdt goc 60¢. Tinh thé thich kh6i chép SABCD. Ps: V = 5
HT 14. Cho khéi chép SABCD c6 ddy ABCD 1a nira luc gidc déu néi tiép trong nira dwong tron dwong kinh AB = 2R biét mat
3
(SBC) hop vi day ABCD mot goc 450.Tinh thé tich khéi chép SABCD. Ps: V = %

Dang toan 2: Khdi chép c6 mat bén vudng goc véi day

HT 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng c6 canh a. Mat bén SAB la tam gidc déu ndm trong mit phang

vudng goc véi dayABCD. Chirng minh rang chan dudng cao khdi chép triing véi trung diém canh AB. Tinh thé tich khéi
33

a°3

chép SABCD. B/s: V="
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HT 2. Cho tt dién ABCD c6 ABC la tam giac déu ,BCD 1a tam giac vudng can tai D, (ABC) LJ(BCD) va AD hop véi (BCD)
a*\3

9
HT 3. Cho hinh chép S.ABC cé day ABC la tam giac vudng can tai B, c6 BC = a. Mdt bén SAC vudng gbéc véi day, cdc mat
bén con lai déu tao v&i mit ddy mot goc 450, Chirng minh rang chan dwong cao khdi chép tring véi trung diém canh AC.

mot goc 60°. Tinh thé tich t& dién ABCD. P/s: v =

3
Tinh thé tich khéi chép SABC. P/s: V = ;L_Q
HT 4. Cho hinh chép SABC c6 day ABC vudng can tai A véi AB = AC = a biét tam giac SAB can tai S va ndm trong mait
3
phang vudng géc véi (ABC) ,mit phang (SAC) hop véi (ABC) mot géc 45¢. Tinh thé tich ctia SABC. Ps: V = (11—2

HT 5. Cho hinh chép SABC ¢c6 BAC =90°; ABC = 307; SBC la tam giac déu canh a va (SAB) L (ABC). Tinh thé

a®2

tich khéi chép SABC. bs: V =

24
HT 6. Cho hinh chép SABC cé day ABC la tam gidc déu;tam giac SBC c6 dwdng cao SH = h va (SBC) L (ABC). Cho biét
L R 4343
SB hop véi mat (ABC) mot goc 300 . Tinh thé tich hinh ch6p SABC. Ps: V = 9

HT 7. T dién ABCD c6 ABC va BCD 13 hai tam gidc déu lan lwgt ndm trong hai mat phang vudng gdc véi nhau biét
a*\6
36

HT 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng . Mit bén SAB 13 tam giac déu c6 duwdng cao SH = h ,ndm
trong mit phang vudng gdéc véi ABCD. Chirtng minh rang chan dwong cao khdi chdp trung véi trung diém canh AB. Tinh
4h3

thé tich khoi ch6p SABCD . bs: V = o

HT 9. Cho hinh chép SABCD c6 ABCD 1a hinh chit nhat, tam gidc SAB déu canh a ndm trong mat phdng vudng goc véi
a’\3
4
HT 10. Cho hinh chép SABCD c6 ABCD 13 hinh chit nhit c6 AB = 2a, BC = 4a, SAB [I(ABCD), hai mit bén (SBC) va
8a’/3
9 3
HT 11. Cho hinh ch6p SABCD c6 day ABCD la hinh thoi v&i AC = 2BD = 2a va tam gidc SAD vudng can tai S, nam trong

AD = a .Tinh thé tich tir dién. bs: V =

(ABCD) biét (SAC) hgp véi (ABCD) mét goc 300 .Tinh thé tich hinh chép SABCD. bs: V=

(SAD) cung hgp véi day ABCD mét goc 300 .Tinh thé tich hinh chép SABCD. Pbs: V=

3
mit phing vudng goc véi ABCD. Tinh thé tich hinh chép SABCD. Ps: V = alf
HT 12. Cho hinh ch6p SABCD cé day ABCD 1a hinh thang vuéng tai A va D; AD = CD = a ; AB = 2a biét tam gidc SAB déu

3
a’\3

ndm trong mit phang vudng géc véi (ABCD). Tinh thé tich khai chép SABCD . Ps: V= 3

Dang toan 3: Khéi chép déu

HT 1. Cho chdp tam gidc déu SABC canh day bing a va canh bén bing 2a. Chirng minh rdng chan duwdng cao ké tir S clia

a*V11

hinh chdp 14 tAm ctia tam gidc déu ABC. Tinh thé tich chép déu SABC. P/s:V = B
HT 2. Cho khdi chép tir gidc SABCD ¢6 tat ca cac canh c6 do dai bang a . Chirng minh rang SABCD la chép t giac déu.
3
Tinh thé tich kh&i chép SABCD. P/s: V= %

HT 3. Cho khéi ttr dién déu ABCD canh bang a, M 13 trung diém DC. Tinh thé tich khdi tir dién déu ABCD. Tinh khoang

a’\2

cach tir M d&én mp(ABC). Suy ra thé tich hinh ch6p MABC. D/s: V= >4
HT 4. Cho hinh chép déu SABC c6 canh bén bang a hgp véi ddy ABC mot goc 60° . Tinh thé tich hinh chép.
3a’
Ds: V="
16
HT 5. Cho hinh chép tam gidc déu SABC c6 canh bén a, géc & day cila mat bén 13 45¢. Tinh d6 dai chiéu cao SH cta chép
3
SABC. Tinh thé tich hinh chép SABC. Ps: g = & y=2

3 6
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HT 6. Cho hinh chép tam gidc déu SABC c6 canh diy a va mat bén hop véi ddy mot géec 60°. Tinh thé tich hinh chép

3
SABC. ps: V=24 V3
24
HT 7. Cho chép tam gidc déu c6 duwong cao h hgp véi mot mat bén mét géc 300, Tinh thé tich hinh chép.
3
bs: vV = h \/§

HT 8. Cho hinh chép tam giac déu cé dwdng cao h va mit bén c6 goc & dinh bang 60°. Tinh thé tich hinh chép.
3
b/s: V= h \/g
8
HT 9. Cho hinh chép tit gidc déu SABCD c6 canh day a va 'ASB =60°. Tinh téng dién tich cAc mit bén clia hinh chép

2
déu. Tinh thé tich hinh chép. P/s: §= # y=aV2
6
HT 10. Cho hinh chép tir gidc d8u SABCD c6 chiéu cao h ,géc & dinh cia mit bén bang 60°. Tinh thé tich hinh chép.
8
b/s: V :%

HT 11. Cho hinh chép t& gidc déu c6 mit bén hgp véi ddy mot géc 450 va khoang cach tir chan dwong cao cia chép dén

8a*\3
3
HT 12. Cho hinh chép SABCD c6 tit ca cac canh bing nhau. Chirng minh ring SABCD la chép ti gidc déu.Tinh canh ctia

mit bén bing a. Tinh thé tich hinh chép. b/s: V=

3
hinh chép nay khi thé tich cia né bing v :@. b/s: AB =3a
Dang toan 4: Phwong phéap ty s6 thé tich

HT 1. Cho hinh chép S.ABC c6 tam giac ABC vudng can & B, AC = a\/§ ,SA vuong géc véi day ABC, SA= &
Tinh thé tich cta khéi chép S.ABC. Goi G 1 trong tAm tam gidc ABC, mit phing (@) qua AG va song song v&i BC cat SC,

3 3
SB Ian luot tai M, N. Tinh thé tich ctia kh&i chop S.AMN. D/s: Vg 1po = %;VS. AMN = 22%

HT 2. Cho tam giac ABC vudng can & A va AB= a Trén dudng thang qua C va vudng géc voi mit phang (ABC) 14y
diém D sao cho CD=a. Mat phang qua C vudng goc véi BD, cat BD tai F va cit AD tai E. Tinh thé tich khéi tir dién

3 3
ABCD. Tinh thé tich khdi tt dién CDEF. D/s:Vypop = %%VD. oEF = %

HT 3. Cho khéi chép tir gidc déu SABCD. Mot mat phang (&) qua A, B va trung diém M cda SC . Tinh ti s6 thé tich cta
Vsnemn — §
Vasunasco 2

HT 4. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD, day 1a hinh vuéng canh a, canh bén tao véi ddy géc 60° . Goi M 13 trung diém
SC. Mit phing di qua AM va song song véi BD, cét SB tai E va ct SD tai F. Tinh thé tich kh&i chép S.ABCD. Tinh thé tich

_a'V6 46

khéi chop S.AEMF. D/s:Vs ppp = 5 Vapur =15

hai phan khéi chép bi phan chia b&i mit phing do. D/s:

HT 5. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh vudng canh a, SA vudng goc day, SA: a/z . Goi B’, D’ 1a hinh
chiéu caa A Ian lwot 1én SB, SD. Mit phang (AB’D’) cat SC tai C. Tinh thé tich kh&i chép S.ABCD. Tinh thé tich khdi chép

agx/g_ 2a3\/§

S.AB’C'D’. D/s: VS.ABCD = 3 ’VS.AB'C'D' = 9
HT 6. Cho tt dién ABCD. Goi B' va C' I4n lwot 13 trung diém cta AB va AC. Tinh ti s8 thé tich ctia khdi t& dién AB'C'D va
khéi t& dién ABCD. P/s: k :%

HT 7. Cho t& dién ABCD c6 thé tich 9m3 ,trén AB,AC,AD lan lwot 14y cac diém B',C',D' sao cho AB = 2AB' ;2AC = 3AD'
;AD = 3AD'. Tinh té tich tir dién AB'C'D". b/s:V=2m3
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HT 8. Cho tir dién déu ABCD c6 canh a. L4y cic diém B';C' trén AB va AC sao cho AB = %; AC'= % . Tinh thé tich t&

dién AB'C'D. b/s: V:%

HT 9. Cho t& diénABCD c6 thé tich 12 m3 .Goi M,P 1a trung diém ctia AB va CD va Iy N trén AD sao cho DA = 3NA.
Tinh thé tich tir dién BMNP. P/s: V=1m3

HT 10. Cho hinh chép SABC c6 day ABC la tam giac déu canh a\/§ ,dwong cao SA = a.Mit phidng qua A va vudng goc

3
véi SB tai H va cit SC tai K. Tinh thé tich hinh chép SAHK. b/s: V= %
HT 11. Cho hinh chép SABCD c6 thé tich bing 27m3 .Liy A'trén SA sao cho SA = 3SA'. Mit phdng qua A' va song song
v&i day hinh chép cat SB,SC,SD lan lwot tai B',C',D' .Tinh thé tich hinh chép SA'B'C'D". P/s::V=1m3
HT 12. Cho hinh chép SABCD c6 thé tich badng 9m3, ABCD 1a hinh binh hanh , 14y M trén SA sao cho 2SA = 3SM. Mit
phang (MBC) cit SD tai N.Tinh thé tich kh&i da dién ABCDMN . P/s::V=4m3
HT 13. Cho hinh chép SABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, chiéu cao SA = h. Goi N 1a trung diém SC. M3t phéng chira AN
2
va song song vé&i BD 1an lwot cat SB,SDF tai M va P. Tinh thé tich khéi chop SAMNP. P/s: V :a_9h

HT 14. Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh va I 13 trung diém ctia SC.Mat phéng qua Al va song song

v&i BD chia hinh ch6p thanh 2 phan.Tinh ti s6 thé tich 2 phin nay. P/s: k :%

HT 15. Cho hinh chép SABCD c6 dady ABCD la hinh binh hanh va 14y M trén SA sao cho z_lxl =x Tim x dé mit phang

(MBC) chia hinh chép thanh 2 phén c6 thé tich bang nhau. P/s: x = \/52_1

B. THE TiCH KHOI LANG TRU

Dang toan 1: Khdi lang tru ditng c6 chiéu cao hay canh day

HT 1. Pay cta lang tru dirng tam gidc ABC.A’B’C’ 1a tam gidc ABC vudng can tai A c¢6 canh BC = a\/E va biét A'B = 3a.

Tinh thé tich khéi ling tru. p/s: V =a3\2
HT 2. Cho lang tru ti gidc déu ABCD.A’B’C’D’ c6 canh bén bang 4a va dwong chéo 5a. Tinh thé tich khdi ling tru nay.
b/s: V = 94>
HT 3. P4y cua lang tru dirng tam gidc ABC.A’B’C’ 12 tam gidc déu canh a = 4 va biét dién tich tam gidc A’BC bing 8. Tinh
thé tich khéi ling tru. p/s: V =283
HT 4. Cho hinh hdp dirng c6 day 1a hinh thoi canh a va c6 géc nhon bang 60° Pwong chéo 16n cua day bang duwdng chéo
o 3
nho cda lang tru. Tinh thé tich hinh hop . D/s:y — #
HT 5. Cho lang tru dirng c6 day 1a tam giac déu biét rang tit ca cic canh cla lang tru bang a. Tinh thé tich va téng dién
3
tich cdc mat bén cida lang tru. b/s: V :¥3 ; S =3a?
HT 6. Cho ling tru ditng ABCD.A'B'C'D' c6 day la tir gidc déu canh a biét ring BD'=ay/6. Tinh thé tich ctia ling tru.
b/s:V =2a3
HT 7. Cho lang tru dirng tir gidc déu cd tit ca cic canh bing nhau va biét tdng dién tich cidc mit cda ling tru bing 96
cm?2 .Tinh thé tich ling tru. P/s: V=64 cm3
HT 8. Cho ling tru dirng tam giac c6 cac canh day 1a 19,20,37 va chiéu cao cta khdi lang tru bang trung binh cdng cac
canh day. Tinh thé tich cha lang tru. D/s:V =2888
HT 9. Cho hinh hop chit nhat c6 3 kich thwéc ti 1é thudn véi 3,4,5 biét rang d6 dai mot dwdng chéo ctia hinh hop 1a 1
m.Tinh thé tich khdi hop chit nhat. P/s:V=0,4m3
HT 10. Cho hinh hop chir nhat biét rang cac dwdng chéo cia cac mit lan lugt 12 \/g;\ll();\/13 . Tinh thé tich khéi hop
nay . b/s:V=6
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Dang toan 2: Lang tru dirng cé géc giira dwdrng thang va mit phang

HT 1. Cho lang tru diéng tam gidc ABC A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng cén tai B véi BA = BC = a ,biét A'B hop véi
day ABC mot goc 60° . Tinh thé tich ling tru. b/s: a3
2

HT 2. Cho lang tru dirng tam giac ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac. vuong tai A véi AC = a, ECB = 60 °© biét BC'
hop véi (AA'C'C) mdt goc 300. Tinh AC' va thé tich lang tru. b/s: V= a3\6
HT 3. Cho lang tru dirng ABCD A'B'C'D' ¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a va dwong chéo BD' ctia lang tru hop véi

P Ap 2 P P s cAL e ) P Sp A 2 1x 3\/— 4(12\/7
day ABCD mot goc 300, Tinh thé tich va tong dién tich clia cdc mdt bén cta lang tru..D/s: , _ S =

HT 4. Cho hinh hop dirng ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh thoi canh a va BAD = 60° biét AB' hop voi day (ABCD)

3
mot gbc 30°. Tinh thé tich ctia hinh hép. P/s: V = 3%

HT 5. Cho lang tru dirng ABC A'B'C' c6 ddy ABC vudng cin tai B biét A'C = a va A'C hop v&éi mat bén (AA'B'B) mot goc
a2

16
HT 6. Cho lang tru dirng ABC A'B'C' ¢6 day ABC vudng tai B biét BB' = AB = a va B'C hop véi day (ABC) mot goc 300.

a3\3
2
HT 7. Cho lang tru dirng ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc déu canh a biét AB' hop v&i mat bén (BCC'B") mot goc 300
a3
2
—
HT 8. Cho ling tru ding ABC A'B'C' c¢6 day ABC vudng tai A biét AC=ava ACB = 60°biét BC' hop véi mit bén

ag\/g g = 3(12\/5

30°. Tinh thé tich ling tru. P/s: V =

Tinh thé tich ling tru. b/s: V =

. Tinh d6 dai AB' va thé tich ling tru p/s: AB'= a3V =

(AA'C'C) mot goc 300, Tinh thé tich lang tru va dién tich tam gidc ABC'. B/s: V =

2
HT 9. Cho ling tru tam gidc déu ABC A'B'C' c¢6 khoang cach tir A d&n mit phing (A'BC) bing a va AA' hgp véi mit
3
phang (A'BC) mot goc 30°. Tinh thé tich ling tru P/s: V = 329a

HT 10. Cho hinh hop chir nhat ABCD A'B'C'D' ¢6 dwong chéo A'C = a va biét rdng A'C hop véi (ABCD) mot goc 30° va
a3\2

8
HT 11. Cho ling tru dirng ABCD A'B'C'D' c6 ddy ABCD la hinh vuéng va BD' = a. Tinh thé tich ling tru trong cac truwdng
hop sau day:
1. BD' hop véi day ABCD mot géc 60°.

hop véi (ABB'A") mot goc 45°. Tinh thé tich cia khéi hop chiv nhat. B/s: V =

2. BD'hgp véi matbén (AA'D'D) mot goc 30°. b/s: 1)V=

a3 . ad\2
16 8
HT 12. Cho hinh hép chi¥ nhat ABCD A'B'C'D' c6 AB=a; AD =b; AA' = c va BD' = AC' = CA' =va2 + b2 + ¢?

1. Chung minh ABCD A'B'C'D'1a hdp chit nhat.

2. Goixy,z1a goc hop béi mot dwdng chéo va 3 mit cung di qua mot ding thudc dwong chéo. Chirng minh rang:
Sin2x+sin2y+sin2z: 1.

Dang toan 3: Ling tru dirng c6 goc giira hai mat phang

HT 1. Cho lang tru ding tam gidc ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam gidc vudng cin tai B véi BA = BC = a ,biét (A'BC) hop

a3
2

vGi day (ABC) mot géc 600 .Tinh thé tich lang try. b/s: V =

HT 2. Day cua lang tru dirng tam gidc ABC.A’B’C’ la tam giac déu. Mat (A’BC) tao véi day mot goc 300 va dién tich tam
giac A’'BC bang 8. Tinh thé tich khéi lang tru. b/s:V = 8\/5
HT 3. Cho ling tru tir gidc déu ABCD A'B'C'D' c¢6 canh ddy a va mit phing (BDC") hop véi ddy (ABCD) mot goc
36
a°~b6

60°.Tinh thé tich khdi hop chit nhat. D/s: 5

BE HOC VO BO' - CHUYEN CAN SE PEN BEN Page 39



GV.Lwu Huy Thwéng 0968.393.899

HT 4. Cho hinh hdp chit nhat ABCD A'B'C'D' c6 AA' = 2a ; mit phdng (A'BC) hop véi ddy (ABCD) mot géc 60° va A'C hop
16a3+2
3

HT 5. Cho hép chit nhat ABCD A'B'C'D' c6 AA' = a biét dwdorng chéo A'C hop véi ddy ABCD mét goc 30° va mit (A'BC)
2a32

3
HT 6. Cho lang tru dieng ABCD A'B'C'D' c¢6 day ABCD 1a hinh vudng va canh bén bing a biét rang mit (ABC'D') hop
véi ddy mot goc 300.Tinh thé tich khdi lang tru. b/s:V =3a3
HT 7. Cho lang tru ding ABCA'B'C' c6 ddy ABC la tam gidc vudng can tai B va AC = 2a biét ring (A'BC) hop voi day
ABC mét géc 45°. Tinh thé tich ling tru. p/s: V = a2

v(i day (ABCD) mot géc 300.Tinh thé tich khéi hdp chir nhat. P/s:V =

hop véi ddy ABCD mot goc 60° . Tinh thé tich hdp chir nhat. P/s: V =

HT 8. Cho ling tru ditrng ABCA'B'C' ¢6 day ABC 1a tam gidc cdntai Avéi AB=AC=ava E@ =120 biét ring
a3\3

8
HT 9. Cho lang tru dirng ABCA'B'C' c6 day ABC la tam giac vudng tai B va BB' = AB = h biét ring (B'AC) hop vé&i day
h32
4

(A'BC) hop véi ddy ABC mot goc 45°. Tinh thé tich lang tru. P/s: V =

ABC mot goc 60°. Tinh thé tich lang tru. P/s: V =
HT 10. Cho lang tru dirng ABC A'B'C' c¢6 day ABC déu biét canh bén AA' = a

Tinh thé tich lang tru trong cac trudng hop sau day:

1. Mit phdng (A'BC) hop véi day ABC mot goc 60°.
2. A'Bhop véi ddy ABC mot goc 45e.
3. Chiéu cao ké tir A’ clia tam gidc A'BC bing do dai canh day cda lang tru.

3
p/s:1) V =0a3y3 ;2)v=2 f V=a33

HT 11. Cho ling tru t gidc déu ABCD A'B'C'D' ¢ canh bén AA' = 2a .Tinh thé tich ling tru trong cac tredng hop sau
day:

1. Mat (ACD") hop véi day ABCD mot géc 45°.

2. BD'hgp véi day ABCD mot gée 60° .

3. Khoang cach tir D dén mit (ACD') banga.

3
P/s: 1)V =16a3.2) V=12a3.3)V = 16;
HT 12. Cho lang tru dirng ABCD A'B'C'D’ cé day ABCD la hinh vuéng canh a
Tinh thé tich lang tru trong cac trueong hop sau diy:
1. Mit phdng (BDC") hop v&i ddy ABCD mot goc 60° .
2. Tam gidc BDC' 1a tam giic déu.
3
3. AC' hop véiday ABCD mét goc 45° P/s: 1)V = a 2\/8 ;2) V= a3 ; V= CLS\E

HT 13. Cho lang tru diing ABCD A'B'C'D' c6 day ABCD la hinh thoi canh a va géc nhon A = 600 .Tinh thé tich ling tru
trong cac trwong hop sau day:
1. Mit phéng (BDC') hop v&i ddy ABCD mot goc 60°.

2. Khodang cach tir C dén (BDC') bang %

3. AC' hgp voi day ABCD mot goc 450

3a3V3 3a3v2 . _ 3a3
P/s: 1)V = ;2) V= ; V=
/s:1) 4 ) 8 2
HT 14. Cho hinh hop chir nhat ABCD A'B'C'D' ¢c6 BD' = 5a ,BD = 3a. Tinh thé tich khdi hép trong cac treong hop sau
day:
1. AB=a

2. BD'hop véi AA'D'D mot goc 30°
3. (ABD") hop véi day ABCD mot goc 300

p/s: 1) V =8a32 ;2) V= 5a3V11 ;v = 1603
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Dang toan 4: Khdéi lang tru xién

HT 1. Cho ldng try xién tam gidc ABC A'B'C' c6 day ABC la tam gidc déu canh a, biét canh bén la a\/?, va hop véi day
3a%V/3

8
HT 2. Cho ling tru xién tam giac ABC A'B'C' c6 day ABC 1a tam gidc déu canh a . Hinh chiéu ctia A' xudng (ABC) 1a tAm
0 dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC biét AA' hop véi ddy ABC mot géc 60 .Chirng minh rang BB'C'C 13 hinh chit nhat.
a*\3

4

ABC mét goc 60°. Tinh thé tich ling tru.

Tinh thé tich lang tru .

HT 3. Cho hinh hop ABCD.A’B'C’D’ ¢6 d4y 12 hinh chi nhat véi AB = ¥ 3 AD =/ 7 .Hai mit bén (ABB’A") va (ADD'A’)

1an lwot tao véi ddy nhirng goc 45° va 600 . Tinh  thé tich kh6i hop néu biét canh bénbdng1. V =3
HT 4. Cho ling tru ABCD A'B'C'D'c6 ddy ABCD Ia hinh vudng canh a va biét canh bén bang 8 hop v&i ddy ABC mot
g6c 300.Tinh thé tich lang tru. Ps: V =336

HT 5. Cho hinh hép ABCD A'B'C'D'cé AB =a;AD =b;AA’ = ¢ va BAD = 30° va biét canh bén AA' hop véi day ABC
mot gbc 60°.Tinh thé tich lang tru.
~ abey3

4

Ps:V

HT 6. Cho ling tru tam gidc ABC A'B'C' c6 diy ABC 1a tam gidc déu canh a va diém A' cich déu A,B,C biét AA' =

2a\/§ a3\/§

3 .Tinh thé tich ling tru. bs: V = 1

HT 7. Cho ling tru ABC A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac déu canh a, dinh A’ ¢6 hinh chiéu trén (ABC) nim trén dwdong cao AH
clia tam giac ABC biét mdt bén BB'C'C hop v&io ddy ABC mot goc 60°.
1. Ching minh rang BB'C'C 13 hinh chir nhat.

3a3+/3

8

HT 8. Choling tru ABC A'B'C' c6 day ABC la tam gidc déu véi tAm 0. Canh b CC' = a hop véi ddy ABC 1 goc 60° va C' ¢6
hinh chiéu trén ABC trung véi O.
1. Ching minh rdng AA'B'B 14 hinh chit nhat. Tinh dién tich AA'B'B.
a3 NV = 3033

2 8
HT 9. Cho lang tru ABC A'B'C' c6 day ABC la tam giac déu canh a biét chan dwong vudéng goc ha tir A' trén ABC trung
v&i trung diém cia BC va AA' = a.
1. Tim goc hop béi canh bén véi day lang tru.

2. Tinh thé tich ling tru ABC A'B'C'. bs: V =

2. Tinh thé tich ling tru ABCA'B'C". Ps:1) S =

a®3

8
HT 10. Cho lang tru xién ABC A'B'C' ¢6 day ABC 1a tam gidc déu véi tAm O. Hinh chiéu cda C' trén (ABC) 1a 0.Tinh thé
tich ctia 1ang tru biét rang khoang cach tir O dén CC' 1a a va 2 mit bén AA'C'Cva BB'C'C hop v&i nhau mot goc 90°

- 2743

42

HT 11. Cho hinh hép ABCD A'B'C'D' ¢6 6 mit 13 hinh thoi canh ahinh chi€u vudng géc clia A' trén(ABCD) ndm trong hinh
thoi,cac canh xuét phat tir A ciia hop d6i mot tao véi nhau mot gée 60°.

1. Ching minh rang H ndm trén dwong chéo AC ctia ABCD.

2. Tinh dién tich cac mat chéo ACC'A’' va BDD'B'".

2. Tinh thé tich ldng tru. Ps:1)3002) V =

a®2
2

3. Tinh thé tich ciahop. Ps: 2) Sy g0 = 62N2;Spppi g =a® .3) V =

HT 12. Cho hinh hop ABCD A'B'C'D' ¢ day ABCD la hinh thoi canh a va goc
A =600 chan dwdng vubng géc ha tir B' xudng ABCD trung véi giao diém 2 dwong chéo day biét BB' = a.

1. Tim géc hop béi canh bén va day.
2. Tinh thé tich va téng dién tich cdc mit bén cia hinh hop.

3
Ps: 1) 6002) V :3%&5 = a?J15
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ON TAP KHOI CHOP VA LANG TRU

HT1. Cho t dién ABCD c6 AD vudng goc véi mit phing (ABC), AD = 3a, AB = 2a,AC = 4a, BAC = 60" GoiH, K
1an lwot 13 hinh chiéu vudng goc cta B trén AC va CD. Dwong thidng HK cit dwong thing AD tai E. Chirng minh rdng BE

26+/3a°

vudng goc véi CD va tinh thé tich khéi tir dién BCDE theo a. D/s: V = 9

HT2.  Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc cin tai 4, AB =2a,BAC = 120". Biét SBA = SCA = 900, goc
gitta hai mit phing (SBC) va mit phing (ABC) béng 45°. Tinh thé tich khéi chép S.ABC theo a, tinh géc giita hai mit
phing (SAB) va (ABC).
4243

a

3
HT3.  Cho hinh chép SACBD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, SA vudng gdc vdi day. Goc tao bdi SC va mit phang

— 45"

b/s: V =

(SAB) bing 30°. Goi E 1a trung diém cta BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD va khoang cach gitra hai dwong thing DE, SC

o s

theo a. B/s: V =

3 19
HT4. Cho hinh chép S.ACBD cé ddy ABCD la hinh chir nhat, biét AB = 2a,AD = a. Trén canh AB 14y diém M sao cho

AM = %, canh AC cit MD tai H. Biét SH vudng gdc véi mit phing (ABCD) va SH = a. Tinh thé tich khéi chép S.HCD

3
va tinh khoang cach gitra hai dwong thing SD va AC theo a. D/s: V = %;d = 2—;
HT5.  Cho hinh chép S.ACBD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh 2a, mit bén SAD 1a tam gidc déu va ndm trong mit

phing vudng goéc voi ddy. Goi M, N, P 1an lwot 12 trung diém clia cac canh SB, BC, CD. Tinh thé tich khéi t& dién CMNP

V3 3 _ a2

va xac dinh tAm va ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chép S.ABCD. B/s:V = Ea?’;R =9 3
HT6.  Cho hinh chép S.ACBD c6 ddy ABCD 1a hinh chir nhat. AB = 2a,AD = 4a SA 1L (ABCD) va géc giita hai duwong

thing SC va mit phing (ABCD) bing 30°. Goi H, M Ian lwot 1 trung diém ctia AB, BC, N & trén canh AD sao cho DN = a.

8\/6(13 2a\/£

Tinh thé tich khéi chép S.AHMN va khoang cach giita hai dwong thing MN va SB. B/s: V = 9 id = -

HT7.  Cho hinh chép S.ACBD cé day ABCD 1a hinh chir nhit, AB = a,AD = 2a . Hinh chiéu vudng gdc cta S trén mat

phing (ABCD) tring véi trong tAm tam giac BCD. Pwong thing SA tao véi mit phing (ABCD) mot goc 45°. Tinh thé tich
4\/§a3 L 2\/5(1
37 i

HT8.  Cho hinh chép S.ACBD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh q . Hinh chi€u vudng géc caa S trén mat phing (ABCD)

9 )

clia khdi chép S.ABCD vakhodng cch gitra hai dwong thang AC va SD theo a. B/s: V =

mot géc biing 60°. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD va khoang cach tir A d&n mit phing (SBC) theo a. D/s: V =

_3(1\/3
R

HT9.  Cho hinh chép S.ACBD c6 SA vudng goc véi day, ABCD la hinh chit nhat véi AB = 3a\/§7BC’ = 3a. Goi M la

d

trung diém cia CD va géc giita (ABCD) véi (SBC) bing 60". Chirng minh riing (SBM) 1 (SAC) va tinh thé tich t& dién

(SABM). B/s: V = 9433
HT10. Cho hinh chép S.ACBD c6 day ABCD la hinh vudng canh bang 2a. Mit phang (SAB) vudng géc véi midt phing

day, SA =a,SB = a\/g. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD va khoang cach gitra hai dwong thang SB va AC theo a. D/s:

2\/5(13 ) 2\/3(1
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—

HT11. Cho hinh chép S.ACBD c6 diay ABCD la hinh thang, BAD = ADC = 9007 AB =3a, AD = CD = SA = 2a,
SA 1 (ABCD).Goi G la trong tim ASAB, mdt phang (GCD) cat SA, SB lan lwgt tai M, N. Tinh theo a thé tich khéi

da
V14
HT12. Cho hinh chép S.ACBD c6 ddy ABCD 13 hinh thoi canh 2a, SA = a, SB = ax3, BAD = 60°, (SAB) L (ABCD),
goi M,N lan lwot 1a trung diém cta AB, BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD va cosin goc giita hai dudng thang SM, DN.

3

b S:V:a3;d:—
/ 4

chép S.CDMN vakhoang cach giita hai dwong thing DM, BC.D/s: V = %a?’;d =

HT13. Cho hinh chdép S.ACBD c6 day ABCD la hinh chit nhattdm 0, AB = a, BC = a3, tam gidc SOA can tai S va mat
phing (SAD) vudng goc véi mit phing (ABCD) . Biét gbc gitra SD va (ABCD) bing 60°. Tinh thé& tich khdi chép S.ABCD
va khoang cach gitra SB, AC.

2a3\/§ L 3a

37 4

HT14. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai A, AC = a, BC = 2a. Mit phang (SAC) tao véi (ABC)

b/s: V =

goc 60". Hinh chiéu H ctia S trén (ABC) 12 trung diém ctia canh BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABC va khoang céch giita hai
dwong thdng HA va SB theo a.

2a3\/§_d7ﬁ
Ty

HT15. Cho hinh chép SACBD c6 day ABCD 1a hinh chir nhat tim 0, AB = a, BC = a3, tam gidc SOA cén tai S va mit

b/s: V =

phing (SAD) vuéng gbc véi mit phing (ABCD). Biét gbc gitta SD va (ABCD) bing 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD va
2a3\/§ L 3a
3 7 4

HT16. Cho hinh chdép S.ACBD c6 day ABCD la hinh chit nhat, AD = a\/i CD = 2a,canh SA vudng gbc véi day. Goi K 1a

khoang cach gitta SB, AC. B/s: V =

trung diém cta CD, goc gitta hai mit phing (SBK) va (ABCD) bing 60". Chirng minh BK vudng géc v6i mit phing
(SAC). Tinh thé tich khéi chép S.BCK theo a.

243
b/s: V =—
/ 3

HT17. Cho hinh chép S.ACBD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh bang a, SA vudng goc véi day. Goc tao béi SC va mit
phing (SAB) biang 30°. Goi E 13 trung diém ctia BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD va khoang c4ch giita hai dwing thing

i

3 719

HT18. Cho hinh chop S.ACBD c¢6 day ABCD la nta luc gidc déu noi tiép trong dwong tron cé dwong kinh
AD =2a,SA 1L (ABCD),SA = a\/g, H 1a hinh chiéu vudéng géc cta A trén SB. Tim thé tich khéi chép H.SCD va tinh
3a3\/§ d— a\/g

14 3

DE, SCtheo a. D/s: V =

khoang cich gitra hai dwong thang AD va SC. D/s: V =

HT19. Cho hinh chép S.ABC ¢c6 AABC vudngcantai C, AB = 3a,5B = a\éﬁ. Goi G la trong tdm tam giac AABC,

3
SG 1 (ABC). Tinh thé tich khdi ch6p S.ABC va khoadng cach tir diém B dén mit phang (SAC). B/s: V = 3% d = a\/g
HT20. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc vudng tai 4, AB = AC = a, M la trung diém ctia AB, hinh chiéu vudng
gbc cta S trén mat phang (ABC) trung v&i tAm O dwong tron ngoai tiép tam gidc BMC, goc gitra dwdng thing SB va mit
phing (ABC) bing 60°. Tinh theo o thé tich khéi chép S.ABC va khoang cich tr C dén mit phing (SAB). D/s:
a?’\/% = av130
24

13

V:
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HT21. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la nta luc gidc déu ndi ti€p trong dwong tron dwong kinh
AD =2a,SA 1 (ABCD), SA = a\/g, H 12 hinh chiéu vuéng géc cla A trén SB. Tim thé tich khéi chép H.SCD va tinh

3a3\/§.d: a\/g

14 3

khoang cach gitra hai dwong thang AD va SC. B/s: V =

HT22. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang vudng tai Ava D, AD = DC,AB =2AD, BC = a\/i. Tam

giac SBC can tai S va ndm trong mit phing vudng goc véi ddy, SA hop véi day goc 45°. Tinh thé& tich hinh chép S.ACBD

3
va khoang cach gitra hai dwong thidng SA, BC theo a. D/s: V = \/fa ;d = \/137)&

HT23. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, tam gidc SAB déu ndm trong mit phang vudng goc
v6i day. Goi M, N, P, K 1an lwot 1a trung diém cta BC, CD, SD, SB. Tinh thé tich khdi chép S.ABMN. Tinh khoadng céch giira
hai dwdng thang MK va AP.

3
p/s: V:&;d:ﬁ

48 25

HT24. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh thoi canh bing 2a(a > 0) SA =a,SB = a\/g, BAC = 600, mit
phédng (SAB) vudng goc véi day. M, N 1an lwot 13 trung diém ctia AB, BC. Tinh thé tich khéi tir dién NSDC. Tinh cosin goc
gifta hai duwdng thdng SM va DN.

b/s:V = £;cosoa = o

4 47
HT25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat AB = 2a,tam gidc SAB cn tai S va ndm trong mit
phang vudng gbéc véi (ABCD). Goi M 13 trung diém cta SD, mit phing (ABM) vudng gbc véi mat phang (SCD) va dwong
thdng AM vudng goc véi dudng thang BD. Tinh thé tich khdi chép S.BCM va khoang cich tir M dén mat phing (SBC).

HT26. Cho hinh chép S.ABCD c6 cac canh bén SA = SB = SD = a;day ABCD la hinh thoi c6 goc BAD = 60° va mat

3v3a*
16
HT27. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh «, mit bén SAB 1a tam gidc déu va ndm trong mit phang
vudng géc véi ddy. Tinh thé tich khoi chép S.ABCD. Xac dinh tAm va tinh ban kinh mét ciu ngoai tiép t& dién S.ABC. D/s:
N5, ol
6

6
HT28. Cho lang tru dirng ABC.A B,C| c6 (A BC) tao véi ddy goc 60", tam giac A BC' c6 dién tich bang 8/3. Goi M,

phdng (SDC) tao véi (ABCD) mot goc 30". Tinh thé tich hinh ch6p S.ABCD. D/s: V =

v

N lan lwot 1a trung diém cda BB, va CC|. Tinh thé tich khdi ti dién A/AMN. Tinh khoang cach gitra hai duwong thang
ABva AC. B/s:V =163;d = 3

HT29. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC 1a tam gidc vudng tai 4, 2AC = BC = 2a. Mt phdng (SAC) tao véi mat
phing (ABC) mét goc 60°. Hinh chiéu ctia S 1én mit phing (ABC) 1a trung diém H cta BC. Tinh thé tich khéi chép S.ABC

a?’\/g 3a
4

va khoang cich gitra hai dwong thing AHva SB. D/s: V = jd =

4
HT30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng. SA = a va vudng goéc véi mit phang (ABC). M, N 1an luwot
14 trung diém cta AD, DC. Géc gitra mit phing (SBM) va mit phing (ABC) bing 45°. Tinh thé tich khéi chép SABNM va
khoang cach tir D dén mit phing (SBM).
3

b/s: V = 25a ;d:i

24 N
HT31. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang vudng tai A, B; AB = BC = a. SA vudng gbc v&i mit phing

a3

(ABCD), SA = a.Khoang cach tlr D d€n mit phéng (SAC) bing a~/2. Tinh thé tich khéi chép SABCD.B/s: V = o

HT32. Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam giac vudng cin tai B, BA = a. Tam gidc SAC cn tai S va nim trong mit
phing vudng gbc véi mit phdng (ABC). Goi M, N Ian lwot 12 trung diém clia SA, BC biét goc gitta MN véi mat phang (ABC)
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bing 60°. Tinh th& tich khéi chép S.ABC va Khoing céch giita hai dwong thing chéo nhau AC, MN theo a.D/s:

el
12 16

HT33. Cho hinh chép S.ABCD c6é SA vudng gbc v&i day, ABCD 1a nira luc giac déu noi tiép trong dwong tron dudng

kinh AD, AD = 2a. Goi I 1a trung diém cta AB, biét khoang cach tir I t&i mit phdng (SCD) bang %. Tinh thé tich khéi

chép S.ABCD theo a va cosin clia géc tao b&i hai dwong thing SO, AD, v&i O 1a giao diém cia AC va BD. D.s:

0’3 V21
4

;cosq = ——
7

V:

HT34. Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh thoi tdm O, canh 4ava ABC = 60°. Hinh chiéu cta dinh S trén
mit phing (ABCD) 14 trung diém H ctia OA. Goc giita hai mit phing (SCD) va mit phing day bing 60°. Tinh thé tich cia

khdi chop S.ABCD theo a va cosin goc tao b&i dwdng thang OA va mit phang (SCD). D/s: V = 12\/§a3;cos a= g

HT35. Cho hinh lap phwong ABC’D.AlBlOlD1 c6 do dai canh bing 3 va diém M thudc canh CC| sao cho CM = 2. Mat
phang (P) di qua 4, M va song song v&i BD chia khéi 1ap phwong thanh hai khéi da dién. Tinh thé tich hai khéi da dién
do.b/s: V, =9V, =18

HT36. Cho hinh lang tru ABC.A B,C, c6 day ABC 1a tam giac vudng tai A, AB = a, BC = 2a. Hinh chiéu vudng géc cla

diém A trén mit phang (ABC) trung véi trung di€m cta AC. Goc gitta hai mat phing (BCC,|B,) va (ABC) bang 60" .

3a3\/§.d_%
g 4

HT37. Cho hinh lap phwong ABC’D.AlBlClD1 c6 cac canh bang a. Goi M, N Ian lwot 14 trung diém cta cac canh A B,

Tinh thé tich khéi 13ng tru da cho va khoang cach giita hai dwdng thang AA va BC theo a. B/s: V =

va B/C|. Tinh thé tich khéi ti dién AD/MN theo a. Tinh khoang cach gilta hai dwong thdng AM va D/N. b/s:

3

a 3a
V=—d=—
8 21

HT38. Cho hinh ling try dmg ABC.AB,C, c6 AB = a,AC =2a,AA, = 2a\/5 va BAC =120". Goi K 13 trung diém
cia CC|. Tinh thé tich khdi chop A.A BK.Xac dinh tdm va ban kinh mit cau ngoai ti€p t& dién A B, BK. Goilla trung
B wli ol

3 2 6
HT39. Cho hinh ldp phuong ABC’D.AlBlClD1 c6 doan ndi hai tdm cla hai mit bén ké nhau c6 d dai bidng a. Tinh

diém ca BB, tinh khodng cach tir I dén mat phang (4, BK). B/s: V =

theo a thé tich khdi 14p phwong ABCD.A B,C, D, vakhodng cich gitra hai duong thing A C,va BD.D/s:V = 2\/5(13;

d:

s

HT40. Cho hinh lang tru dirng ABC.A B|C; c6 déy la tam gidc déu. Goi M 1a trung diém cta canh BB,. Biét dwong
thing A B,CM vudng géc véi nhau va cach nhau mét khoang bing aJ%. Tinh theo a thé tich khéi ling tru

ABC.ABC,. B/s: V =23
HT41. Cho lang tru ding ABC.A B,|C}, c6 day ABC la tam giac déu canh bing a . Goi G 14 trong tAm cla tam gidc ABC,

a

V15

biét rang khoang cach tir di€ém G dén mit phang (4, BC) bang . Tinh thé tich ctia khéi lang tru ABC.A B,C, va

cosin goc gitra hai dwdng thang A B va AC,.
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3
b/s: V:—3a ;cosozzé
4 8
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TUYEN TAP PE THI PAI HOC CAC NAM

HT 1. AA1 - 13 Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vudng tai A, ABC = BOO,SBC la tam gidc déu canh a va mat
bén SBC vudng goc voi day. Tinh theo a thé tich khdi chép S.ABC va khoang cach tr € dén mit phing (SAB). D/s:

d

16 13

HT 2. B - 13 Cho hinh chép S.ABCD c6 day l1a hinh vudng canh a, m3t bén SAB 13 tam gidc déu va ndm trong mit phing
vuodng gbc véi mit phing day. Tinh theo a thé tich ctia khéi chép S.ABCD va khodng cach tir A dén mit phing (SCD). B/s:

A5l
6 7
HT 3. D - 13 Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh thoi canh g, canh bén SA vudng géc véi day, BAD = 1200, M la

trung diém ctia canh BC va SMA = 45°. Tinh theo a thé tich ctia khéi chép S.ABCD va khoang cach tir diém D dén mit

'l

phéng (SBC). D/s: V = %;d y

HT 4. AA1 - 12 Cho hinh chép S.ABC c6 day 1a tam gidc déu canh a. Hinh chiéu vudng goc ctia S trén mit phéng (ABC)

1a diém H thudc canh AB sao cho HA = 2HB. Géc giita dwong thing SC va mit phing (ABC) bing 60°. Tinh thé tich
khéi chép S.ABC va tinh khoang cach giita hai dwong thing SA va BC theo a.
agx/? ) aN42

D/S:V = :d(SA, BC) =
/. ol =3

V:

HT 5. B - 12 Cho hinh chép tam gidc déu SABC véi SA = 2a, AB = a. Goi H 1a hinh chiéu vudéng géc cla A trén canh
SC. Chirng minh rang SC vudng goc véi (ABH). Tinh thé tich ctia khdi chop S.ABH theo a.
7110
96

b/s: V =

HT 6. D-12 Cho hinh hop dirng ABCD.A'B'C"' D" c6 day la hinh vudng, tam gidc A' AC vudngcan, A'C' = a. Tinh
thé tich khéi tr dién ABB'C' va khoang cach tir diém A dén mit phéng (BCD’) theo a.
a3\/§ a6

s UABCDY) ==

b/s: V =

HT 7. A - 11 Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam gidc vudng can tai B, AB = BC = 2a; hai mat phang (SAB) va
(SAC) cling vudng g6c mit phang (ABC). Goi M 12 trung diém ctia AB; mit phing qua SM va song song v&i BC, cit AC tai N.
Biét goc gitra hai mit phing (SBC) va (ABC) bang 60". Tinh thé tich khéi chdp S.BCNM va khoang cach giita hai dwong
thang AB va SN theo a.

Qa@

D/s: V = a®\3;d(AB, SN) = =

HT 8. B - 11 Cho lang tru ABCD.A'B'C'D"' c6 day ABCD la hinh chit nhat, AB = a,AD = a\/g. Hinh chiéu vuéng
goc cta diém A’ trén mit phang (ABCD) trung véi giao diém cia AC va BD. Goc gitta hai mit phing (ADD’A’) va (ABCD)
bing 60". Tinh thé tich khéi ling tru d4 cho va khoang cach tir diém B’ d&n mit phing (A’BD) theo a.

3q° a\/g

b/s: V =—-:d=
/ 2 2

HT 9. D - 11 Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc vudng tai B, BA = 3a, BC = 4a; mit phang (SBC) vudng goc
v6éi mit phing (ABC). Biét SB = 2av/3 va SBC = 30". Tinh thé tich khéi chép S.ABC va khoang cach tir diém B dén mit
phang (SAC) theo a.

_ 6a\/?

P/s: V = 2a3\/§;d(B, (SAC)) = -

HT 10. A - 10 Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a. Goi M va N lan lwot 14 trung di€ém cda cac canh
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ABva AD; H 1a giao diém ctia CN v&i DM. Biét SH vudng goc véi midt phdng (ABCD) va SH = a/3. Tinh thé tich khéi choép
S.CDNM va khodang céch giita hai duwérng thing DM va SC theo a.

5\/5&3 _ 2\/5(1

b/s: V = id

TR

HT 11. B - 10 Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C"' c6 AB = a, goc gilta hai mdt phing (A'BC) va (ABC)

bing 60°. Goi G 1a trong tAm tam gi4c A’BC. Tinh thé tich khéi ling tru di cho va tinh ban kinh mit ciu ngoai tiép ti
dién G.ABC theo a.
3a3\/§ R = Ta

P/s:V =
/ 8 12

HT 12. D - 10 Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng canh a, canh bén SA = a;hinh chiéu vudng goc ctia S
trén mit phing (ACBD) 1a diém H thudc doan AC, AH = % . Goi CM la dwong cao tam giac SAC. Chirng minh M la trung

diém ctia SA va thé tich khéi t& dién SMBC theo a.

a*\14

48

b/s: V =

HT 13. A - 09 Cho hinh chép S.ABCD cé day la hinh thang vuéng taiAva D; AB = AD = 2a;CD = a,gbc giira hai mat

phing (SBC) va (ABCD) bing 60". GoiI1a trung diém ctia canh AD. Biét miit phing (SBI) va (SCI) cing vudng goc v6i mit
phing (ABCD). Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

3\/5(13
5

b/s: V =

HT 14. B - 09 Cho hinh lidng tru tam gidc ABC.A’B’C’ c6 BB' = a, goc giita dwong thang BB’ va mit phang (ABC) bang

600; tam giac ABC vuong tai C va BAC = 60". Hinh chiéu vudng goc ctia diém B’ 1én mat phing (ABC) trung véi trong
tAm cuta tam gidc ABC. Tinh thé tich khoi tir dién A’ABC theo a.
9a3

P/s: V =—
/ 208

HT 15. D - 09 Cho hinh lang tru dieng ABC.A’B’C’ c6 day la tam giac vudng tai B. Gid st AB = a;AA' = 2a; AC"' = 3a.
Goi M 1a trung diém ctia A’C’ vaI1a giao di€ém ctia AM va A’C. Tinh thé tich t& dién IABC. Tim khoang cach tir A téi (IBC).

3
b/s: V :4L;d = Qa\/g
9 5

HT 16. (A-08) Cho ling tru ABC. A’B’C’ c6 dd dai canh bén bang 2a, day ABC 1a tam gidc vudng tai 4, AB = a, AC = a\/g
va hinh chiéu vudng géc ctia A’ trén (ABC) 13 trung diém ctia BC. Tinh theo a thé tich ctia khéi chép A’ABC va cosin cia
goc gitra 2 duwong thang AA’va B'C'.

3

a 1
HD: V =—;cosp=—
g NPT

HT 17. (B-08): Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh 2a, SA = a, SB = a+/3 va (SAB) vudng géc mat
ddy. Goi M, N lan lwot 1a trung diém AB, BC. Tinh theo a thé tich cia khdi chép S.BMDN va cosin ctia géc gitva hai dwong
thang SM va DN.

*\3 V5

: cosp = —
3 L

HD: V=

HT 18. (D-08): Cho lang tru dirng ABC. A’B’C’ c6 day ABC la tam gidc vuong, AB = BC = a, canh bén AA’ = a \/5 .Goi M la
trung diém cta BC. Tinh theo a thé tich cta ling tru ABC.A’B’C’ va khoang cach gitta 2 dwong thang AM, B'C. HD:
2> ] d— a\/;
2 7

HT 19. (A-07): Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vu(“)ng canh a, mat bén SAD la tam giéc déu va ndm trong
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mit phadng vudng goc véi ddy. Goi M, N, P Ian lwot 1a trung di€ém SB, BC, CD. Chirng minh AM [ BP va tinh thé tich khéi

V343
96
HT 20. (B-07): Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 day ABCD 13 hinh vu6ng canh a. Goi E 1a diém d6i xirng cia D qua
trung diém cta SA; M 1a trung di€ém cta AE, N 1a trung diém ctia BC. Chitrng minh MN O BD va tinh khoadng cich giita hai

o

4
HT 21. (D-07): Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD la hinh thang vé6i ABC = BAD = 90", BC = BA = a, AD = 2a.
SAO(ABCD), SA = a\/g . Goi H 13 hinh chiéu vuéng goc cia A trén SB. Chirng minh tam giac SCD vudng va tinh khoang
cach tir H dén (SCD). HD: d= %
HT 22. (A-06): Cho hinh tru c6 cac day 1a hai hinh tron tdm O va 0/, ban kinh day bdng chiéu cao va bing a. Trén
dwong tron day tAm O 14y diém A, trén dwong tron day tim 013y diém B sao cho AB = 2a. Tinh thé tich ctia khoi tir dién

V343
12
HT 23. (B-06): Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 12 hinh chit nhat véi AB = a, AD = av/2, SA = ava SA O (ABCD).
Goi M, N 1an lwot 12 trung diém cta AD, SC; I 1a giao diém ctia BM va AC. Chirng minh rang (SAC) O (SMB). Tinh thé tich
V2
36
HT 24. (D-06): Cho hinh chép tam giac S.ABC c6 diy ABC la tam gidc déu canh a, SA = 2ava SA L (ABC).Goi M, N lan
lwgt 1a hinh chiéu vudng goc ctia A trén SB, SC. Tinh thé tich ctia hinh chép A.BCMN.

3\/5(13

50

CMNP. HD: V=

duwdng thdng MN va AC. HD: d

00 ’AB. HD: V=

ctia khéi tir dién ANIB. HD: V=

HD: V=

HT 25. (Dw bi 1 B-07): Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng tam O, SA [J(ABCD). AB = a, SA = a\/g . Goi
H, K1an lwot 1a hinh chiéu vudng géc ctia A trén SB, SD. Chirng minh SC{AHK) va tinh thé tich cta tt dién OAHK.
2

27
HT 26. (Dw bi 2 B-07): Trong mat phang (P), cho nira dwong tron dwdng kinh AB = 2R va diém C thudc nra duwdng
tron d6 sao cho AC = R. Trén dwong thang vuéng goc véi (P) tai A 18y diém S sao cho ((SAB)7 (SBC)) =60". Goi H, K 1an
lwgt 13 hinh chiéu ctia A trén SB, SC. Chirng minh tam gidc AHK vudng va tinh thé tich t& dién SABC.

3

B

12

HD: V

HD:

HT 27. (Dw bi 1 D-07): Cho lang tru didng ABC.A1B1C; cé ddy ABC la tam gidc vudng, AB = AC = a, AA; = a\/g .Goi M, N
1an lwot 1a trung di€ém doan AA; va BCy. Chitng minh MN 1a dwdng vudéng goc chung ctia AA1 va BCi. Tinh thé tich cua t
diél’l MAchl.

3
Y
12

HT 28. (Dw bi 2 D-07): Cho ling tru dirng ABC.A;B1C; c6 tit ca c4c canh déu bdng a. M 1a trung diém cta doan AA;.
Chirng minh BM 00 B;C va tinh khoang c4ch giita hai dudng thing BM va B;C.

e

10

HD:

HD: d

a3

HT 29. (Dw bi 1 A-06): Cho hinh hop dirng ABCD.A'B'C'D’ c6 cac canh AB = AD = a, AA' = TS va BAD = 60°. Goi M,
N lan lwot 1a trung diém cta cac canh A'D'va A'B". Chivng minh AC' O (BDMN). Tinh thé tich khéi chép A.BDMN.

3
Hp: v =3
16

HT 30. (Dw bi 2 A-06): Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh chitr nhat véi AB = a, AD = 2a, canh SA vudng goc
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véi day, canh SB tao véi mit phang ddy mot goc 60°. Trén canh SA 14y diém M sao cho AM = % . Mit phang (BCM) cat
canh SD tai N. Tinh thé tich khdi chép S.BCNM.

V=10 3@3
27

HD:

HT 31. (Dw bi 1 B-06): Cho hinh chdp S.ABCD cé day ABCD la hinh thoi canh a, BAD = 60", SA O (ABCD), SA = a. Goi
C'1a trung diém cta SC. Mit phéng (P) di qua AC' va song song v&i BD, cit cac canh SB, SD lan lwot tai B, D'. Tinh thé tich
khoi chop S.AB'C'D".
a®/3

18
HT 32. (Dw bi 2 B-06): Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ c6 A’ABC 1a hinh chép tam gidc déu, canh day AB = a, canh bén AA'
=b. Goi o 12 gbc gitta hai mit phdng (ABC) va (A'BC). Tinh tana va thé tich khéi chép A'BB'C'C.

23b? — o . _ a’V3p? — d?

HD: tand= ——; V=
a 6

HT 33. (Dw bi 1 D-06): Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a. Goi SH 1a dwong cao cua hinh chép.
Khoang céch tlr trung diém I cia SH dén mat phang (SBC) bang b. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

HD: V=

3
Hp: oy -2

3 a2 — 1682

HT 34. (Dw bi 2 D-06): Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’c6 canh bing a va diém K thudc canh CC’sao cho CK = %a

. Mit phang (a) di qua 4, K va song song véi BD, chia khdi 1ap phwong thanh hai khdi da dién. Tinh thé tich cta hai khéi
da dién doé.

3 3
HD: V=% 20
3

; Vo=—~
23

HT 35. Cho hinh chép t& giac déu S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a, canh bén SA = \/g . Mot mit phing (P)
di qua AB va vudng goc véi mp(SCD) 1an lwot cat SC va SD tai C’va D'. Tinh thé tich ctia khéi da dién ADD 'BCC. HD:
5a3\/§

6

HT 36. Cho hinh chdp S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat véi AB =a, AD = a\/E, SA 0 (ABCD). Goi M,N lan lwot 1a
trung diém ctia AD va SC, I 1a giao diém cua BM va AC.
a) Chirng minh mp(SAC) [ BM.

V =

b) Tinh thé tich ctia khéi tir dién ANIB.

HT 37. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh 2a, canh bén SA = a\/g . M6t mit phang (P)
di qua AB va vudng goc véi mp(SCD) 1an lwot cat SC va SD tai C' va D'. Tinh thé tich ctia khéi da dién ADD'.BCC'.
HD: Ghép thém khéi S.ABC'D' vao khdi ADD".BCC' thi dwoc khéi SABCD

_ 5a3\/§

6

=V

HT 38. Cho hinh chép S.ABC cé day ABC la tam gidc déu canh a, SA = 2a va SA 0 (ABC).Goi M va N lan lwot 1a hinh chiéu
clia A trén cac dwong thang SB va SC. Tinh thé tich kh6i chép A.BCNM.

2
16 34343
0y

925 50

SA2

HD: VSAMN 7% SM SN _
SB?

SA SB SC

VSAB C
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I. KIEN TH*C CAN NHO

I. Mit ciu - Khéi ciu:
1. Pinh nghia

« Mt cau: S(0;R) = {MIOM = R} + Khéi cau:

v(0;R) = {Mlom < R}
2. Vi tri twong ddi gitra mat cAu va mit phang

Cho miit cau S(0; R) va mit phing (P). Goi d = d(0; (P)).

« Néu d < R thi (P) ciit (S) theo giao tuyén 12 dwong tron ndm trén (P), c6 tim Hva  bankinh r = VR? — 4% .
e Néu d = R thi (P) tiép xuc v&i (S) tai ti€p diém H. ((P) dgl tiép dién cta (S))
* Néu d > R thi (P) va (S) khéng c6 diém chung.
Khi d = 0 thi (P) di qua tdm O va dgl mdt phdng kinh, dwdmng tron giao tuyén cé bdn kinh bdng R dgl dwdng tron Ién.
3. Vi tri twong ddi gitra mat ciu va dwong thang
Cho mit cau S(0; R) va dudng thing A. Goi d = d(0; A).
» Néu d < R thi A cit (S) tai hai diém phan biét.
* Néu d = R thi A tiép xtc v&i (S). (Adygl tiép tuyén cua (S)).
e Néu d > R thi A va (S) khong c6 diém chung.

4. Mat ciu ngoai tiép - ndi tiép

Miit ciu ngoai tiép Miit ciu ndi tiép

Hinh da dién T4t ca cac dinh cta hinh da dién déu ndm | T4t cA cdc mit cla hinh da dién déu tiép
trén mit cau xdc véi mit cau

Hinh tru Hai dwong tron day cda hinh tru ndm trén | Mt ciu tiép xdc véi cdc mdt day va moi
mat ciu dwong sinh cda hinh tru

Hinh nén

Mit ciu di qua dinh va dwong tron day
ctia hinh n6n

Mit ciu tiép xdc véi mat ddy va moi
dwong sinh ciia hinh nén

5. Xac dinh tAm mait ciu ngoai tiép khdi da dién

¢ Cach 1: Néu (n - 2) dinh cda da dién nhin hai dinh con lai dwéi mét géc vudng thi tAm cla mit ciu l1a trung
diém cta doan thang ndi hai dinh do.

e Cach 2: D€ xac dinh tAm ctia mit ciu ngoai tiép hinh chép.

- X4c dinh truc A cta day (4 la dwong thdng vudng géc véi ddy tai tdm
dwong tron ngoai tiép da gidc ddy).

- X4c dinh mit phéng trung truc (P) cia mdt canh bén.
- Giao diém cua (P) va A la tAm cia médt ciu ngoai tiép hinh chép.

II. Dién tich - Thé tich

Cau Tru Noén
S — 47 R? Sq=27TRh S

T zq

Dién tich = 7RI
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Stp = Savq + 2Sﬁauy Stp = Savq + Sﬁaﬂy

Thé tich V==rR3 V = 7R V= éw}??h

II. CAC DANG TOAN

DANG TOAN 1: Mit ciu - Khéi ciu

HT 1. Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam gidc vudng tai Bva SA | (ABC).
a) Goi 0 1a trung diém cua SC. Chirng minh: OA = OB = OC = SO. Suy ra b6n diém A, B, C, S ciing ndm trén mit ciu tdm O

ban kinh R = %

b)ChoSA=BC=ava AB = a\/g . Tinh ban kinh mét ciu néi trén.

HT 2. Trong mit phing (P), cho dwdng thing d va mot diém A ngoai d. Mot goc xAy di ddng quanh A, cit d tai B va C.
Trén dwong thing qua A vudng goc véi (P) 14y diém S. Goi H va K 1a cac hinh chiéu vudng géc clia A trén SB va SC.
a) Chirng minh A, B, C, H, K thudc cung mét mit cau.

b) Tinh ban kinh mit ciu trén, biét AB = 2, AC=3, BAC = 60".

HT 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a, SA 1 (ABCD) va SA = a\/g. Goi O la tam hinh
vudng ABCD va K 13 hinh chiéu ctia B trén SC.

a) Chuing minh ba diém O, A, K cung nhin doan SB dwéi mot géc vudng. Suy ra nim diém S, D, A, K B cling ndm trén mat
ciu dwong kinh SB.

b) Xac dinh tAm va ban kinh mit ciu noi trén.

HT 4. Cho mit ciu S(0; a) va mot diém A, biét OA = 2a. Qua A ké mdt tiép tuyén tiép xdc véi (S) tai B va cling qua A ké
mot cat tuyén cit (S) tai C va D, biét CD = av/3 .

a) Tinh AB.

b) Tinh khoang cach tir O dén dudng thang CD.

HT 5. Cho hinh chdp tam gidc déu S.ABC, ¢6 canh day bang a va géc hop béi mit bén va day bang 60°. Goi O 1a tAm cua
tam giadc ABC. Trong tam gidc SAO dwng dwong trung truc clia canh SA, cat SO tai K.

a) Tinh SO, SA.

b) Chitrng minh ASMK ~ ASOA (v6iM la trung diém ctia SA). Suy ra KS.

¢) Chirng minh hinh ch6p K.ABC 1a hinh chép déu. suy ra: KA = KB +KC.

d) X4c dinh tAm va ban kinh mat ciu ngoai ti€p hinh chép S.ABC.

HT 6. Cho hinh chép S.ABC. biét rdng c6 mot mit ciu ban kinh R tiép xic vdi cac canh clia hinh chdp va tdm I clia mit
ciu ndm trén dudng cao SH caa hinh chép.

a) Chtrng minh rdng S.ABC 13 hinh chép déu.

b) Tinh chigu cao cta hinh chép, biét rang IS = RV3

HT 7. Cho tir dién déu ABCD c6 canh 13 a.

a) Xac dinh tAm va ban kinh mit ciu ngoai tiép t& dién.

b) Tinh dién tich mat ciu va thé tich khoi ciu dé.

HT 8. Cho mot hinh chép ti gidc déu c6 canh day la a, canh bén hop véi mat day méot gée 600,

a) Xac dinh tAm va ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chép.

b) Tinh dién tich mat ciu va thé tich khoi ciu dé.

HT 9. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 tit ca cic canh déu bang a. X4c dinh tAm va ban kinh cia mit ciu di qua
nam diém S, A, B, C, D.

HT 10. Cho tam giac ABC cé dd dai ba canh la 13, 14, 15. M6t mét ciu tdm O, ban kinh R = 5 tiép xic v&i ba canh cla
tam gidc ABC tai c4c tiép di€ém ndm trén ba canh d4. Tinh khoang cach tir tim mit ciu t&i mit phing chira tam giac.

HT 11. Hinh chép S.ABC c6 dwong cao SA = a, ddy ABC la tam gidc déu canh a. Tinh ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh
chop.

BE HOC VO BO' - CHUYEN CAN SE PEN BEN Page 52



GV.Lwu Huy Thwéng 0968.393.899

HT 12. Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a va géc hop béi mit bén va day bang 600. Xac dinh tim va
ban kinh mit ciu ngoai tiép hinh chop.

HT 13. Hinh chép t& gidc déu S.ABCD c6 canh day a va duwdng cao h. Goi O 1a tAm ctia ABCD va H 1a trung di€ém cta BC.
Duwong phan giac trong ctia goc SHO cét SO tai I. Chirng minh rdng I 12 tdm mat ciu ndi ti€p hinh chép. Tinh ban kinh mat
cau nay.

HT 14. Cho hinh chép S.ABC c6 SA O (ABC) va tam gidc ABC vudng tai B. Goi AH, AK I4n lwot 1a cac dwdong cao cia cac
tam gidc SAB va SAC.

a) Chitng minh ring nam diém A, B, C, H, K cling & trén mdt mit cau.

b) Cho AB = 10, BC = 24. Xac dinh tAm va tinh ban kinh mit cau dé.

HT 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD 13 hinh vudng canh bang a, SA = a+/7 va SA O (ABCD). Mot mit phang (P) qua A
va vudng goc véi SC, cdt SB, SC, SD Ian lwot tai H, M, K.
a) Chirng minh rdng bay diém A, B, C, D, H, M, K cling & trén mt mit cau.

b) Xac dinh tAm va tinh ban kinh mit ciu do.

DANG TOAN 2: Mit tru - Hinh tru - Khéi tru

HT 16. Cho hinh tru cé cac day 12 hai hinh tron tdm O va 0, ban kinh d4y bang 2 cm. Trén dudng tron day tam O 14y hai
diém A, B sao cho AB = 2 cm. Biét rdng thé tich tir dién 00’'AB bang 8 cm3. Tinh chiéu cao hinh tru va thé tich khéi tru.
HT 17. Cho hinh tru cé cac day 1a hai hinh tron tAm O va O', ban kinh d4dy bang 2 cm. Trén dwdng tron day tAm O 14y
diém A sao cho AQO' hgp véi mit phang day mot goc 60" . Tinh chigu cao hinh tru va thé tich khaéi tru.

HT 18. Cho hinh tru c6 cac day 1a hai hinh tron tdm O va 0, ban kinh day bang chiéu cao va bing a. Trén dwdng tron
day tAm O 14y diém A, trén dwong tron day tAm O’ 1dy diém B sao cho AB = 2a. Tinh thé tich ctia khdi t¥ dién 00’AB.

HT 19. Mot khéi tru cé chidu cao bing 20 cm va cé ban kinh day bing 10 cm. Ngudi ta ké hai ban kinh OA va O’'B’ lan
lwot trén hai day sao cho ching hop véi nhau mat géc 30°. Cat khdi tru béi mot mat phdng chiva dwong thang AB’ va
song song véi truc 00’ ctia khoi tru d6. Hay tinh dién tich cta thiét dién.

HT 20. Mot hinh tru ¢é ban kinh day R = 53 c¢m, khodng cach giira hai ddy h = 56 cm. Mot thiét dién song song v&i truc
12 hinh vu6ng. Tinh khodng cach tir truc d&€n mit phing thiét dién.

HT 21. Cho hinh tru ban kinh day R, chiéu cao 00’ = h, A va B 12 hai diém thay d6i trén hai dwong tron day sao cho do

dai AB = a khong doi (h > a < \h? +4R2).

a) Chirng minh goc gitra hai dwong thang AB va 00’ khong déi.
b) Chirng minh khoang cach giita hai dwong thing AB va 00’ khong dai.

HT 22. Trong khong gian cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi I va H I4n lwot 1a trung di€ém cta cac canh AB va CD. Khi
quay hinh vuéng dé xung quanh truc IH ta dwgrc mdt hinh tru tron xoay.

a) Tinh dién tich xung quanh cia hinh tru tron xoay dwoc tao nén.

b) Tinh thé tich ctia khdi tru tron xoay dugc tao nén béi hinh tru tron xoay do.

HT 23. Mot hinh tru ¢6 ban kinh day R va c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh tru.

b) Tinh thé tich cta khdi lang tru ti gidc déu noi tiép trong khdi tru da cho.

HT 24. Mot hinh tru c¢6 ban kinh day R va dudng cao bing R\/g ; A va B 12 hai diém trén hai dwong tron day sao cho
gbéc hop béi AB va truc cua hinh tru la 30°.

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh tru.

b) Tinh khodng cach giita AB va truc cda hinh tru.

HT 25. Cho hinh tru ban kinh day R, chiéu cao h. Goi A va B 13 hai diém I4n lwot ndm trén hai dwong tron day (O, R) va
(0, R) sao cho OA va 0'B hgp véi nhau mot géc bang x va va hai dwong thing AB, 0'0 hgp véi nhau mot géc bang y.

a) Tinh ban kinh R theo h, x, y.

b) Tinh Syq, Stp va thé tich V cta hinh tru theo A, x, y.

HT 26. Cho hinh tru ban kinh day bdng a va truc 00’ = 2a. OA va OB’ 12 hai ban kinh clia hai dwong tron day (0), (0')
sao cho goc ctia OA va OB’ bang 30°.

a) Tinh d6 dai doan thang AB’.

b) Tinh tang cta gdc giita AB’ va 00’

c) Tinh khoang cach giitra AB’ va 00’.
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HT 27. M®ét khdi tru cé cic day 1a hai hinh tron tAm O va 0’, ban kinh R va c6 dwong cao h = R\/g . Goi A 1a mot diém
trén dwong tron tAm O va B 1a mot diém trén dwong tron tAm O’ sao cho OA vudng géc véi O'B.

a) Chirng minh rdng cadc mit bén cda t& dién OABO’ 12 nhitng tam giac vudng. Tinh ti s8 thé tich ctia khéi tir dién OABO’
va khoi tru.

b) Goi (a)1a mit phing qua AB va song song v&i 00’. Tinh khoang cach gitra truc 00’ va mit phing (a) .

R\2
3

¢) Chitrng minh ring (o) 13 tiép dién ctia mit tru c6 truc 00’ va c6 ban kinh dy bing

MAT NON - HINH NON - KHOI NON
HT1. Cho hinh lang tru ti¥ gidc d&u ABCD.A'B'C'D’ c6 canh day bang a, chiéu cao 2a. Biét rdng 0’ 12 tAm ctia A'B'C'D’
va (C) 1a dwong tron ndi tiép day ABCD. Tinh thé tich kh6i nén cé dinh 0’ va day (C).
HT2. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh d4y bing a va chiéu cao 2a. Biét ring 0' 1a tAm cua A'B'C’ va
(C) 14 dwong tron noi ti€p day ABC. Tinh thé tich khéi nén cé dinh O’ va day (C).
HT3. Cho hinh chép t gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop véi ddy mot goc 60" . Goi (C) la duong
tron ngoai ti€p day ABCD. Tinh thé tich khéi nén cé dinh S va day (C).
HT4. Trong khong gian cho tam gidc OIM vudng tai I, goc IOM bang 30° va canh IM = a. Khi quay tam gidc OIM
quanh canh géc vudng OI thi dwdong gip khic OMI tao thanh mét hinh nén tron xoay.
a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén tron xoay tao thanh.
b) Tinh thé tich cia khdi nén tron xoay tao thanh.
HTS. Thiét dién qua truc ciia mot hinh nén 12 mot tam gidc vudng cin c6 canh géc vudng bang a.
a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh nén.
b) Tinh thé tich ctia khdi nén twong ng.
¢) Mot thiét dién qua dinh va tao véi ddy mot goc 600. Tinh dién tich cta thiét dién nay.
HT6. Cho hinh nén dinh S, dwdng cao SO, A va B 12 hai diém thudc dwong tron day sao cho khoang cach tir diém O
dén AB biingava SA0= 30", SAB=60".Tinh d6 dai dwong sinh ctia hinh nén theo a.
HT7. Thiét dién qua truc cia mot khéi nén 1a mot tam gidc vudng can cé canh huyén bang a. Tinh thé tich khdi n6n
va dién tich xung quanh cda hinh nén da cho.
HTS. Cho hinh 13p phwong ABCD. A’'B’C’'D’ canh a. Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén cé dinh Ia tdm O ctia hinh
vudng ABCD va day 1a hinh tron ndi tiép hinh vuéng A’'B’C’'D’.
HTO9. C&t mot hinh n6n bang mot mat phing di qua truc cia no, ta dwgc thiét dién 12 mot tam gidc déu canh 2a. Tinh
dién tich xung quanh, dién tich toan phan cta hinh va thé tich cia khéi nén.
HT10. Cho hinh chép tam gidc déu S. ABC c6 canh bén bang a va goc gitra cAc m3t bén va mit ddy 1a . Mot hinh n6n
dinh S ¢6 dwong tron day noi tiép tam gidc déu ABC, Hiy tinh dién tich xung quanh cia hinh nén nay theo ava «.
HT11.  Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD c6 chiéu cao SO =h va SAB = a («a > 459). Tinh dién tich xung quanh ctia
hinh nén dinh S va c¢é dwong tron day ngoai ti€p hinh vuéng ABCD.
HT12. Mot hinh nén c6 dd dai dwdng sinh bing 1 va goc gitra dwong sinh va day 13 .
a) Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta khéi nén.

b) Goi [ 13 diém trén dudng cao SO cia hinh nén sao cho 5—é =k (0 <k< 1) . Tinh dién tich cta thiét dién qua I va

vudng goc vai truc.

BE HOC VO BO' - CHUYEN CAN SE PEN BEN Page 54





